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Rozwiazania réoznych zadan maja znalez¢ sie na réznych kartkach, bo sprawdzac je beda rézne
osoby.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem
piszacego, jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej
¢wiczenia.

Nie wolno korzystaé z kalkulatorow, telefonow komorkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone! Nie dotyczy roz-
rusznikéw serca.

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywac sie na twierdzenia,
ktére zostaly udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach. Nie wolno korzystac z tablic ani

notatek!

Nalezy przeczytaé CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

0. Sformulowac twierdzenie Lebesgue’a — Levi’ego o monotonicznym przechodzeniu do gra-
nicy i twierdzenie Lebesgue’a o zmajoryzowanym przechodzeniu do granicy pod znakiem

catki.

1. Niech f(z) = 2 (z — 5|z — 2|+ 10) dla z € [0,5].
Wskazaé taki zbiér mierzalny A C [0,5], ze [ (f(A)) # 11(A); przypominam, ze
f(A) ={f(z): zeA}.

Wykazaé, ze jezeli zbiér B C [0,5] jest mierzalny, to jego przeciwobraz, czyli zbidér

f7Y(B)={z€[0,5]: f(z) € B} tez jest mierzalny i [1(B) =1 (f"*(B)).

2. Niech B := {(z,y,2) € R®: 224 3? < 22 <3(2%+3?), 0 < 2z < 2}. Obliczyé caltke

fB vV +y2+ 22 dl(z,y, 2) .
3. Niech A = {(z,y) € R?: max(—2z,7 —1) <y < min(l — 2z, 2 + 1)} . Obliczyé:
lim [, (22" dly (2, y).
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4. Niech A C (0,00) bedzie takim zbiorem mierzalnym w sensie Lebesgue’a, ze
[yxdli(z) = 7 iniech 0 < a < b, a,b € R. Przyjmijmy f(z) = (AN [az,bz]).
Obliczy¢ [~ f(z)dli(z).




