Analiza II, kolokwium drugie, 19 grudnia 2008

Rozwiazania réznych zadan maja znalez¢ sie na réznych kartkach, bo sprawdzac je beda rézne
osoby.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem
piszacego, jego nr. indeksu oraz nr. grupy ¢wiczeniowej i nazwiskiem osoby prowadzacej
¢éwiczenia.

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych ani innych urzadzen
elektronicznych; jesli kto§ ma, musza byé schowane i wylaczone! Nie dotyczy roz-
rusznikéw serca.

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia,
ktére zostalty udowodnione na wyktadzie lub na ¢wiczeniach. Nie wolno korzystac z tablic ans

notatek!

Nalezy przeczyta¢é CALE zadanie PRZED rozpoczeciem rozwiazywania go!

0. Sformulowaé twierdzenie Peano o wzorze Taylora dla funkcji f:R*¥ — R klasy C?2.
Napisa¢ drugi wielomian Taylora dla funkcji f zdefiniowanej wzorem
f(z,y) = cos(x + y) — sin(zy) .
1. ZnaleZ¢ takie liczby x,y € R, ze czworoscian o wierzchotkach C' = (0,0,0), A = (4,0,0),

B = (0,3,0) i D = (x,y,19122008) ma najmniejsze pole powierzchni calkowitej ze
wszystkich czworoscianéw o podstawie ABC' i wysokosci 19122008 lub wykazac, ze taki

czworoscian nie istnieje.

na

2. Niech U = {(x,y): max(y,z+y) > 0}. Znalez¢ dyfeomorfizm f:R? ——

3. Pokazaé, ze w otoczeniu punktu (1,1) réwnanie
3+ y? =22y =0

moze by¢ jednoznacznie rozwiazane ze wzgledu na = i ze otrzymana funkcja x = ¢(y)
jest klasy C'' w otoczeniu y = 1.

Obliczyé¢ ¢'(1).

Czy réwnanie moze by¢ jednoznacznie rozwiagzane ze wzgledu na zmienna y w otoczeniu

punktu (1,1)?

4. Niech L oznacza prosta, ktéra przechodzi przez punkty (1,0,0) i (2,1,1). Przez kazdy
punkt prostej L prowadzimy prosta przecinajaca o§ OZ := {(0,0,z): z € R} pod
katem prostym. Niech M bedzie suma wszystkich tych prostych.

Napisa¢ réwnanie zbioru M .
Sprawdzié, czy zbiér M jest rozmaitoscia zanurzona w R3.

Poda¢ réwnanie ptaszczyzny stycznej do zbioru M przechodzacej przez punkt (2,1,1).




