Analiza matematyczna 2, klas6wka, 5 grudnia 2003
Rozwiazania réznych zadan musza by¢ na oddzielnych kartkach
Kazda oddawana, kartke nalezy podpisa¢ CZY TELNIE w lewym gérnym rogu:

numerem indeksu, imieniem i nazwiskiem wlasnym oraz nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia.

1. W jakich punktach funkcja f:IR® — IR dana wzorem f(z,y,z) = /|xyz| jest rézniczkowalna?
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2. Wykazaé, ze odwzorowanie ®:IR?> — IR? zdefiniowane réwnoscia CID( ) = ( 2wty

Z ) jest dyfeomorfi-

zmem poélplaszezyzny otwartej {(’y‘) x> %} na pewien zbiér G C IR?. Znalezé zbiér G . Obliczy¢
rézniczke D@L (g) .

3. Niech f(z) = 24+ 62%y% +y* —4y? . Znalezé wszystkie punkty krytyczne funkcji f, tzn. te w ktérych jej
gradient jest wektorem zerowym i wyjasni¢, w ktérych z nich funkcja f ma lokalne minima, w ktérych
lokalne maksima, a w ktérych lokalnego ekstremum nie ma.

4. Znalezé kres dolny odleglosci punktu (3,5,10) od zbioru ztozonego z tych punktéw (x,y, z), dla ktérych
zachodzi réwnoéé = = y2 4 22.

5. Niech L bedzie linjowym izomorfizmem przestrzeni IR* na siebie. Wykazaé, ze lim |ILx|| = co. Niech
X—00

p(x) = W dla x # 0. Definiujemy f(x) = ¢(Ly(x)) i f(0) = 0. Dla jakich izomorfizméw L funkcja

f jest rézniczkowalna w punkcie 0.



