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1. Za lóżmy, że f ∈ C2
(

[a, b]
)

, xi = a+ i

n
(b− a) . Wykazać, że
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2. Za lóżmy, że f ∈ C
(

[−1, 1]
)

i f(x) = 0 , jeśli |x| > 1

2
. Niech Tn(x) =

(1− x2)n
∫

1

−1
(1− u2)ndu

.

Niech wn(x) =

∫ 1

−1

Tn(x − u)f(u)du . Wykazać, że

∫ δ

−δ

Tn(u)du−−−−→
n→∞

1 dla każdej liczby

δ ∈ (0, 1) . Wykazać, że wn � f na [− 1
4
, 1
4
] .

3. Za lóżmy, że pochodna funkcji f ∈ C1
(

[0,∞)
)

jest ograniczona oraz że

∫

∞

0

|f(x)|dx < ∞ .

Wykazać, że lim
x→∞
f(x) = 0 .

4. Znaleźć lim
δ→0

∫ δ

−δ

dx√
cosx− cos δ

.


