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1. Niech f : [3, 12] → R b ↪edzie tak ↪a funkcj ↪a ci ↪agł ↪a, że zachodzi równość f(3) = f(12).
Udowodnić, że dla pewnego x ∈ [3, 12] zachodzi równość f(x) = f(2x).

2. Wykazać, że jeśli funkcja ci ↪agła jest ściśle wypukła jest i nie jest monotoniczna, to
ma wartość najmniejsz ↪a i ta najmniejsza wartość jest przyjmowana w dokładnie jednym
punkcie, przy czym jest to punkt wewn ↪etrzny dziedziny funkcji.
Funkcja ci ↪agła f : P → R jest ściśle wypukła na przedziale P wtedy i tylko wtedy, gdy
dla dowolnych różnych punktów s, t ∈ P zachodzi nierówność f
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3. Znaleźć wszystkie przedziały, na których funkcja sin 3
√

x jest jednostajnie ci ↪agła.
Znaleźć wszystkie przedziały, na których funkcja sin x3 jest jednostajnie ci ↪agła.

4. Rozstrzygn ↪ać czy:
(a) kwadrat funkcji nieci ↪agłej musi być funkcj ↪a nieci ↪agł ↪a;
(b) sześcian funkcji nieci ↪agłej musi być funkcj ↪a nieci ↪agł ↪a.

5. Udowodnić, że jeśli P jest takim przedziałem, że każda funkcja ci ↪agła f : P → R jest
ograniczona, to P jest domkni ↪ety i ograniczony.
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