
Pisemne zadania domowe Seria 1

Termin oddania: pi¡tek 28.10.2016, na pocz¡tku ¢wicze«

Na rozwi¡zaniach prosz¦ napisa¢ imi¦, nazwisko oraz numer indeksu

1. Udowodni¢, »e dla ka»dej liczby naturalnej n > 1 zachodzi nierówno±¢
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2. Udowodni¢, »e dla dowolnych nieujemnych liczb rzeczywistych a, b oraz do-

wolnej liczby naturalnej n ≥ 1 zachodzi nierówno±¢:

(a+ b)n ≤ 2n−1(an + bn) .

3. Wykaza¢, »e liczba
√

2/3 jest niewymierna.

4. Znale¹¢ kres dolny i kres górny nast¦puj¡cego zbioru:

A = {x ∈ R : x2 − 5|x|+ 4 < 0} .

Uzasadni¢ odpowiedzi.

5. Niech A i B b¦d¡ niepustymi zbiorami liczb rzeczywistych dodatnich. Wy-

kaza¢, »e

sup{
√
ab : a ∈ A, b ∈ B} =

√
supA · supB .


