Kilka zadan do przemyslenia ,,w domu”

4 maja doszlo kilka zadan.
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3. Obliczy¢ caltki oznaczone (niektére funkcje podcatkowe nie sa zdefiniowana w pewnych

punktach, ale to nie powinno szkodzi¢).
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4. Udowodnié, ze jesli f: [a,b] — R jest funkcja klasy C!, to istnieje taki ciag wielomia-
now (wy,), ze w, = f i w, = f.
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. Udowodnié, ze kazda funkcja ciagta f: R — R jest granica punktowo zbieznego ciagu

wielomianéw. Czy jest tez granica niemal jednostajnie zbieznego ciagu wielomianow?

- Niech f(0) = 0 oraz f(x) = . Czy istnieje taka funkcja F': R — R, ze F'(z) = f(x)

dla kazdego = € $7 Jedli tak, znaleZé ja.

. Niech f(0) =01 f(z) = cos, g(0) = 5 i g(x) = cos 2. Dowies¢, ze jedna z funkcji f, g

ma funkcje pierwotnag okreslong na catym R, a druga takiej funkcji pierwotnej nie ma.

Rozstrzygnaé, czy iloczyn funkcji, ktére maja funkcje pierwotne, rowniez ma funkcje

pierwotna.
Niech w bedzie wielomianem. Obliczy¢ catki [w(z)sinad oraz [w(z)cosz dz.

Niech wy,(z) = (z(r — z))". Niech I,, = Jy wa(z) sinz dz. Udowodni¢, ze lim qn—T]n =0
n—oo :

dla kazdej liczby rzeczywistej q.
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