AM1.2 — zadania domowe 7, termin 8 maja (wtorek).
Poprawitem zadanie 2. wiec termin to 12 maja, godz. 12:15
Rozwiazania zadan zbiore we wtorek, 8 maja. Kazde zadanie powinno by¢ napisane na
oddzielnej kartce i podpisane czytelnie (najlepiej drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem
i nr indeksu autorki/autora tekstu.
W rozwigzaniach nalezy korzystaé¢ z twierdzen udowodnionych w trakcie zaje¢. Cheac sko-
rzysta¢ z innych, trzeba je najpierw udowodni¢.

1. Udowodnié, ze jesli h: R — (0,00) jest funkcja ciagta, to istnieje taka nieskonczenie
wiele razy rozniczkowalna funkcja f: R — (0,00), ze 0 < f(x) < h(x) dla kazdego
z e R.

2. Udowodni¢, ze jesli h: R — (0, 00) jest funkcja ciagla, to istnieje taka nieskoniczenie wiele
razy rézniczkowalna funkcja f: R — (0,00), ze 0 < f(x) < h(z) oraz |f9)(z)| < h(x)
dla j = 1,2 i dla kazdego x € R.

3. Udowodni¢, ze jesli f: R — R jest funkcja dwukrotnie rézniczkowalna w sposéb ciagty,
to dla kazdej liczby e > 0 istnieje taka funkcja g.: R — R klasy C?, Zze w pewnym
otoczeniu punktu 0 speliona jest réwnosé g.(x) = f(0) + f'(0)x + f”(O)%, jesli |z| > 1,
to f(x) = g.(z) oraz |fV)(z) — géj)($)| <edlaj=0,1,2 oraz dla kazdego = € R.



