AM1.2 — zadania domowe 5, termin 24 kwietnia (wtorek).
Rozwigzania zadan zbiore we wtorek, 24 kwietnia. Kazde zadanie powinno by¢ napisane na
oddzielnej kartce i podpisane czytelnie (najlepiej drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem
i nr indeksu autorki/autora tekstu.

W rozwigzaniach nalezy korzystac¢ z twierdzen udowodnionych w trakcie zaje¢. Chcac sko-
rzysta¢ z innych, trzeba je najpierw udowodnié.

1. Udowodnié, ze istnieje taka niemalejaca nieskonczenie wiele razy rozniczkowalna funkcja
f:R—[0,1], ze f(z) =0,gdy x <01 f(z) =1, gdy x > 1 oraz taka nieskonczenie
wiele razy rézniczkowalna funkcja g: R — [0,1], ze f(z) = 0, gdy |z| = 21 g(z) = 1,
gdy |[z] < loraz 0 < g(z) <1, gdy 1 < |z| < 2.

Dowies¢, ze jesli funkcja f: (a,b) — R jest nieskoniczenie wiele razy rézniczkowalna oraz
|f™(z)] < ™ dla kazdego z € (a,b) i kazdego n € Z, to dla dowolnych z, x4 € (a,b)
o f(z n
flx) =202 " 0)(33 — Zo)".

n!

3. Znalez¢ szereg Maclaurina funkcji f, jesli f(z) =
12-5z
a.

-pem— b. +347 c. sin’ z.
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