AM1.2 — zadania domowe 4, termin 27 marca (wtorek).

Rozwigzania zadan zbiore we wtorek, 27 marca. Kazde zadanie powinno by¢ napisane na
oddzielnej kartce i podpisane czytelnie (najlepiej drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem
i nr indeksu autorki/autora tekstu.

W rozwigzaniach nalezy korzystac¢ z twierdzen udowodnionych w trakcie zaje¢. Chcac sko-
rzysta¢ z innych, trzeba je najpierw udowodnic.

=1
1. Udowodni¢, ze Z 2—nnlnn > In4
n=1

2. W wyniku obrotu tréjkata prostokatnego o bokach a, b, ¢, gdzie a? + b* = ¢* wokoét jego
przeciwprostokatnej powstaje bryta o objetosci V. Znalezé wymiary trojkata prostokat-
nego o obwodzie 1 = a + b+ ¢, dla ktorego V' przyjmuje najwieksza wartosc.

3. Udowodni¢, ze funkcja f: R — R zdefiniowana wzorami f(0) = 01 f(z) = z+a*(2+sin 1)
dla = # 0 nie jest ani wypukta ani wklesta na zadnym przedziale, ktérego koncem jest
liczba 0. Obliczy¢ f/(0). Czy istnieje f”(0)7
Jednoczesnie: z € (0,1) = f(x) > z oraz z € (—1,0) = f(z) < z, wiec z lewej
strony punktu 0 wykres lezy pod styczna, a z prawej — nad nig, choé¢ O nie jest punktem
przegiecia funkcjyi f.



