AM1.2 — zadania domowe 3, termin 20 marca (wtorek).

Rozwigzania zadan zbiore we wtorek, 20 marca. Kazde zadanie powinno by¢ napisane na
oddzielnej kartce i podpisane czytelnie (najlepiej drukowanymi literami) imieniem, nazwiskiem
i nr indeksu autorki/autora tekstu.

W rozwigzaniach nalezy korzystac¢ z twierdzen udowodnionych w trakcie zaje¢. Chcac sko-
rzysta¢ z innych, trzeba je najpierw udowodnic.

1. Niech f: (a,b) — R bedzie funkcja ciagta, ktéra ma pochodna w kazdym punkcie
przedziatu (a,b). Dowiesé, ze jezeli lim, f(z) = liril f(z), to f'(¢) = 0 dla pewnej
T—a T—0
liczby ¢ € (a,b).
2. a. Dowies¢, ze jesli a,b € R, f: (a,b) — R jest funkcja nieograniczona i rézniczkowalna,
to jej pochodna f’ tez jest nieograniczona.
f(=)

b. Dowies¢, ze jesli funkcja f: (a,00) — R jest rozniczkowalna i lim > = 0, to istnieje
T—00

taki ciag (x,), ktérego granica jest oo, ze lim f'(x,) = 0.
n—o0
3. Dowiesé, ze funkcja (1+ %)w jest Scisle rosnaca na kazdej z pétprostych [1,00) 1 (—o0, —1).
4. Ile pierwiastkéw ma réwnanie e® = ax? w zaleznosci od parametru a € R?

5. Dowies¢, ze jesli obie funkcje f, g sa rozniczkowalne na pétprostej [a, 00) 1 |f'(z)] < ¢'(z)
dla kazdego = > a, to nieréwnosé |f(x) — f(a)|] < g(x) — g(a) zachodzi dla = > a.



