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Niech a1 = v/2, as = V2 +v/2, a5 = \/2 4+ V2 + V2, ... Wykazaé, ze ciag (a,) ma skoficzona
granice.
Wykazaé, ze jesli lim na, =0, to lim (1 + an)n = 1.

n—oo n—oo

Niech ay > 01 a, 1 = H;a Udowodnié, ze ciag (a,) ma skonczona granice.

Niech a1 =0, a0, =11 a0 = %(anﬂ + a,,) dla kazdego n = 1,2, 3,.... Wykazad, ze ciag (a,,)

ma skonczona granice i znalezé ja.

Niech ag =9, a1 = 271 ap40 = %an + %anﬂ dla kazdego n = 0,1,2,.... Wyjasni¢, czy ciag
(ay) jest jest zbiezny. Jesli ma granice, znalez¢ ja.

Wykazaé, ze jesli g > 0 jest liczba niewymierna, p, € Z, q, € Ndlan =1,2,3,... 1 lim B = g,

n—oo In

to zachodzi réwnosé lim p, = oo = lim g,.
n—oo n—oo

Niech z € R. Znalez¢ lim = (|z] 4+ [2z] + -+ + [nz]).
n—oo

Zatozmy, ze ciag (a,) nie jest ograniczony z géry, ani z dotu oraz ze lim (@, ; —a,) = 0.
n—oo

Dowiesé, ze jesli x € R, to istnieje taki $cisle rosnacy ciag (n,,), ze x = lim a,,,, tzn: kazda
m—r0o0

liczba rzeczywista jest granica podciagu ciagu (a,).

Niech a; = 7iniech a,,1 = %(an—i-z—n). Wykazaé, ze ciag (a,) ma granice skoficzona i znalez¢ ja.
Obliczy¢ (za pomoca jakiego$ urzadzenia typu liczydto elektroniczne) 7 pierwszych wyrazéw
ciagu (a,,) i chwile popatrzeé¢ na wyniki.

Niech a i b beda liczbami dodatnimi. Niech a; = b i niech a,; = %(an + Z—n) Wykazaé, ze
istnieja takie liczby dodatnie ¢ i ¢ € (0,1), ze dla kazdej liczby naturalnej n spelniona jest
nier6wnos¢ ‘an —a | < cq®". Wskazaé konkretna pare liczb ¢, ¢ w przypadku a =51 b = 3.
Mozna wywnioskowaé stad, ze ciag a, jest bardzo szybko zbiezny do liczby /a, np. ze liczba
dokladnych cyfr liczby \/a przy zastapieniu a,, przez a, 1 co najmniej podwaja sie (dla dosta-

tecznie duzych n, przy czym w przypadku a = 5, b = 3 jest tak nieomal od samego poczatku).

Do napisania w domu do pigtku, 20 listopada 2020 r. sg zadania o numerach parzy-

stych



