O funkcjach wypuktych pisatem opowiadania dla studentéw matematyki:
https://www.mimuw.edu.pl/ krych/matematyka/AMiskrypt/aml_0708_cz_07-wlasnosci_funkcji_
cliag_wyp.pdf
od strony 12 oraz
https://www.mimuw.edu.pl/ krych/matematyka/AMiskrypt/aml_0708_cz_08_rozniczk.pdf
str 25 —29, str 59 — 64
a takze dla studentéw ekonomii, dla ktorych wypuktosé jest wazna
https://www.mimuw.edu.pl/ krych/ekonomia/krych.pdf na stronach 123 — 135 (tu jeszcze bez
pochodnych) oraz na stronach 165 — 172 (z pochodnymi)

Wydaje mi sie, ze tam jest wszystko, co moze by¢ potrzebne Panstwu w najblizszym czasie.
W kazdym razie nalezy pamietaé (to nieprecyzyjne zdania), ze wykres funkeji wypuktej lezy pod

sieczna, ale nad styczna.

201. Udowodnié¢, ze jesli dziedzing funkcji wypuktlej jest przedziat otwarty, to jest ona ciagta. Poda¢
przyklad funkcji wypuklej okreslonej na przedziale [0, 1), ktéra ma punkt nieciggtoscei.

202. Udowodnic, ze jesli 0 < x < 7, to %ﬁm <sinz < x.

203. Udowodni¢, ze Inz < 3(2? — 1) dla z € (0,1) U (1, 00).

204. Udowodni¢, ze rownanie tgx = ax + b ma w przedziale (—%, g) jedno, dwa lub trzy rozwia-

zania w zaleznosci od wartosci parametrow a, b € R.
205. Czy funkcja z Iln z okreslona na (0, 00) jest wypukla?

206. Dane sg liczby dodatnie a, b, ¢, nie wszystkie trzy sg réwne. Udowodnié, ze

&2 +b2 —|—C2 a+b+c e a—+b+ec a+b+-c

E— > a®b’c > | ——— .
a+b+c 3

207. Udowodni¢, ze jedli a,b > 0, to (2 — v/3)a®tV? + (2 + V/3)b* V3 > 4v/ab. Dla jakich a,b

zachodzi réwnosé?

208. Wykazaé, ze jesli funkcja f jest wypukla na kazdym z przedzialéow [a, b] i [b, ¢| oraz ma skoni-
czong pochodna w punkcie b, to jest wypukla na przedziale [a, c]. Podaé¢ przyktad funkcji
ciggtej swiadczacy o nieprawdziwosci tezy bez zalozenia rozniczkowalnosci funkcji w punk-

cie b.

209. Wykazacd, ze jesli funkcja ciggla f jest $cisle wypukta i nie jest monotoniczna, to ma
najmniejsza wartosc¢ i ta najmniejsza wartos¢ jest przyjmowana w doktadnie jednym punkcie

dziedziny f, przy czym jest to punkt wewnetrzny dziedziny.
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