
ZADANIA DOMOWE seria 15
termin oddania: 20.05.2010

Do zdobycia 30 punktów.

1. Dana jest funkcja kwadratowa f(x) = x2 − 5x + 4.

(a) (5pkt) Znaleźć najwiȩkszy przedzia l(lub pó lprosta̧) na którym funkcja f jest ścísle maleja̧ca.

(b) (5pkt) Znaleźć wszystkie liczby rzeczywiste a takie, że f(a) > −2.

2. (10pkt) Rozwia̧zać równanie 2x2 + 3x− 5
√

2x2 + 3x + 9 = −3.

3. Dane jest równanie x2 + (m− 2)x− (m + 3) = 0, gdzie m ∈ R jest parametrem.

(a) (5pkt) Udowodnić, że dla dowolnego m ∈ R, równanie ma dwa różne pierwiastki.

(b) (5pkt) Dla jakich liczb rzeczywistych m suma kwadratów pierwiastków tego równania ma najmniejsza̧ wartość?

4. (10pkt) Niech a ∈ R \ {0}. Udowodnić, że przekszta lcenie p laszczyzny przypisuja̧ce punktowi (x, y) punkt (ax, ay)
(jednok ladność wzglȩdem (0, 0) o skali a), przekszta lca parabolȩ o równaniu y = ax2 na parabolȩ o równaniu y = x2.

5. (10pkt) Dana jest parabola y = ax2 + bx + c (gdzie a 6= 0). Udowodnić, że istnieje prosta L i punkt p takie, że zbiór
punktów równoodleg lych od L i p jest równy tej paraboli.
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