Kognitywistyka, zadania 12, endomorfizmy
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Zbadaj, dla ktérych wartoéci o € R macierz obrotu plaszczyzny R? o kat o w strone przeciwng do ruchu
wskazdwek zegara ma chociaz jeden wektor wlasny.

—28 10

. Zbadaj, czy wektor: a) (1,2), b) (1,3), ¢) (2,5) jest wektorem wlasnym macierzy ( 75 97 )W przypadku

odpowiedzi pozytywnej znajdz odpowiadajaca mu warto$¢ wlasna.

6 12 0 2

. Sprawdz, czy liczba A = 2 jest warto$cia wlasna macierzy: a) ( o 9 ), b) ( 41 )

. Wykaz, ze jedli A jest macierza nieosobliwa, to A i A~! maja te same wektory wlasne. Podaj zwiazek miedzy

wartosciami wlasnymi.

a b c
. Wektor a = (4,2, 3) jest wektorem wlasnym macierzy | 1 3 4 |. Oblicz 4a + 2b + 3c.

d e f
. Wektor a jest wektorem wlasnym macierzy A i B. Czy « jest wektorem wlasnym macierzy: a) A+ B, b)
AB?
1 1 1 1 1 1 3 0 O
. Znajdz wektory wlasne macierzy: a) A=| 0 2 2 |,b)B=|[ 0 2 2 |,c)A=| -9 0 6 [,d)
0 0 3 0 0 2 -3 -1 5
-1 2 -6
B = 0 -5 12
0 -2 5
-1 -2 -2 2 2 =2
. Zmajdz wektory wilasne macierzy A'l, jedli: a) A = 1 2 1 |,b)A=1| 3 2 -3
-1 -1 0 3 2 -3
-1 -2 =2 2 2 =2
. Znajdz wektory wilasne macierzy A'2, jedli: a) A = 1 2 1 |,b)A=1| 3 2 -3
-1 -1 0 3 2 -3

Liczba A jest wartosciag wlasng macierzy nieosobliwej A. Wykaz, ze liczba % jest wartoscig wlasna macierzy
AL

Wykaz, ze wektory wlasne wi, ..., wg macierzy kwadratowej A odpowiadajace ré6znym wartoéciom wlasnym
AL, ..., A\ tworzg uktad Inz.

Wektory u, w sa wektorami wlasnymi macierzy A i odpowiadaja: a) réznym, b) réwnym warto$ciom wlasnym.
W kazdym z tych przypadkéw zbadaj, czy wektor u + v jest wektorem wlasnym macierzy A.

1

9 0 >, a nastepnie znajdz wzér na A" n €

Znajdz baze R? zlozona z wektoréw wlasnych macierzy A = (

IN.

Wiedzac, ze wektory v = (1,2,1),v = (4,-2,—1),w = (2,4, —7) sa wektorami wlasnymi macierzy A =
31 2

2 4 4 | zapisz macierz w postaci A = CDC~!, gdzie C jest macierza nieosobliwa, a D diagonalng.

1 30

Zbadaj, czy macierz A = < i 4

. 4 64
Obhcz(14 —8) .

Znajdz macierz nieosobliwa C' oraz macierz diagonalng D takie, zZe:
3 -2 =2

A=| 2 -1 =2 [=CDC™
-2 2 3

0 -1 ) jest diagonalizowalna.



