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. Funkcja f : R — R jest okreslona wzorem f(z) =

. Niech a, = %,b, =In(1+ 1) dlan e N
el 1
a) Znajdz lima, oraz limb,. b) Zbadaj zbieznos¢ szeregu » In(1 + +). c¢) Znajdz 7}13&% i
n=1 "
wywnioskuj rozbieznoé¢ szeregu 3- L. d) Zbadaj zbieznos¢ szeregu Y (+ —In(1 + 1)).
n=1
Zmajdz granice lim2"’6_v 224 1ub wykaz, ze nie istnieje.

. Wykaz, ze dla kazdej liczby a € R réwnanie 2° — 2° 4+ 3az — 1 = 0 ma co najmniej jeden pierwiastek

dodatni.

g dlax >0,
e’ —1dlaz <O0.
posiada funkcje pierwotna. Jedli tak, to wyznacz funkcje pierwotna, ktérej wykres przechodzi przez
punkt (1,0). b) Oblicz [, f(z)dx.

a) Zbadaj, czy funkcja f

. Niech f(z) = z‘[ 2 dla z € [-2,2]. a) Znajdz przedzialy monotonicznosci funkeji f. b) Wykaz,

ze styczne do Wykresu f w punktach A = (\[, f(?)), B = (3, f(v/3)) sa prostopadte. ¢) Znajdz
1

1 "(x))==V5.

[Jim(f(z))

Przeksztalcenie liniowe f : R?* — R? spetia warunki f(1,2,3) = (2,1), f(2,3,4) = (2,4). a) Oblicz

f(8,13,18). b) Znajdz wymiar jadra f.

Przeksztalcenie liniowe f : R? — R? spelnia warunki f(1,2) = (2,1,0,-1), f(2,3) = (2,4,6,8).
Znajdz M(f)St

1 2 1 2
Przeksztalcenie liniowe f : R[z]3 — R® ma macierz M = [ 0 1 0 1 w bazach A : 2% +
2 -1 2 -1

22, 2% — x,x + 1,1 przestrzeni R[x]3 oraz B : (1,0,1),(0,1,1),(1,1,0). a) ZnajdZ baz¢ jadra i baze
obrazu przeksztalcenia f. b) Znajdz f(2z3 — 322 + 7).

. Wykaz, ze przeksztatcenie liniowe f : V. — W jest réznowartosciowe wtedy i tylko wtedy, gdy

ker f = {0}.

Znajdz zwiazek miedzy wyznacznikiem macierzy endomorfizmu f : V' — V w bazie A, a wyznaczni-
kiem macierzy endomorfizmu f : V' — V w bazie B.

Niech v = (a,b,c),w = (d,e, f) € R® oznaczaja dowolne wektory. a) Wykaz, ze wektor u X w :=

b ¢ a c a
( e f d f
iloczynem wektorowym wektoréw u i w. b) Wykaz, ze wyznacznik macierzy, ktérej wierszami sa
kolejno wektory u,w,u X w jest nieujemny. ¢) Wykaz, ze dlugo$¢ wektora u x w jest réwna polu
rownolegltoboku rozpietego na wektorach wu, w.

Z ) jest prostopadly do obu wektorow u,w. Wektor u X w nazywa sie

.1, . . . , , | x—2y+ 2z =05,
Zmajdz wektor kierunkowy prostej opisanej uktadem réwnan { oty — 2 =0,
Niech A = ( g _01 ) a) Napisz wielomian charakterystyczny macierzy A. Oblicz A% — 2A + 31.

b) Oblicz A*. ¢) Oblicz A~!. d) Uogélnij podpunkt a) na przypadek dowolnej macierzy B € M (2x2).



