Kognitywistyka, zadania 10, wyznaczniki
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. Wykaz, ze wyznacznik macierzy tréjkatnej jest rowny iloczynowi wyrazoéw stojacych na przekatne;j.
2 3 4
Dobierz tak wartos¢ a € R, zeby | 5 6 7 | =1 lub wykaz, ze nie ma takiej wartosci a.
8 9 a
a 1 0 O
. . 0 2 -1 1 S , .
Oblicz rzad macierzy A, = 3 4 1 -1 |V zaleznosci od wartosci parametru a € R.
1 -1 a -1
a 0 2 0
. . . . 2 1 1 2 . S
Dobierz tak wartos¢ a € R, zeby rzad macierzy 0 -1 1 -2 wyniost 3 lub wykaz, ze nie
3 2 -1 1
ma takiej wartosci a.
11 11
.y ;. , , . 2 a 2 2 |. .
Zmajdz trzy rézne wartosci a, dla ktérych macierz A = 33 4 3 jest osobliwa.
4 4 4 a
21 0 1 1 0
Niech A= 3 0 -1 |inilechB=]1 -1 0
01 1 0o 2 -1

a) Oblicz wyznacznik macierzy X = A™'B.
b) Oblicz wyznacznik macierzy C' = X BA.
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Oblicz wyznacznik macierzy | 4 5 6
78 9

. Oblicz pole tréjkata o wierzchotkach (1,2), (3, —1), (5, 3).

Oblicz objetosé ostrostupa o wierzchotkach (1,2,1), (3,—1,4),(2,5,3),(1,1,1).

—2ZL‘1 + thg =1
(—2 — t)l'l + 3t$2 = t—1.
a) Znajdz te wartosci parametru t € R, dla ktérych U ma nieskoniczenie wiele rozwiazan.
b) Znajdz te wartosci parametru ¢ € R, dla ktérych U jest sprzeczny.

Dany jest uktad rownan U : {
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Oblicz warto$¢ zmiennej y z uktadu réwnan:

2y + z = 0, r + 2y + 3z = 1,
v s o + 4y + 2z =1, §) ¢ 2 + 3y + =z = 3,
v + 3y + 2z = 0. v + y + 2z = 2.

Okredl liczbe rozwiazan uktadu w zaleznosci od wartosci parametru p:

r + py — 3z = 1, r + 4y — 2z = —p,
a)s =z + 10y — =z = p, b)< 3z + 5y — pz = 3,
2 — y + z = 0. pr + 3py + =z =

Sprawdz, czy wielomiany: a) 223 + 322 + 1,323 + 22 + 1,22 + 1,523 + 422 + 32 + 2, b) 32® — 22 —
r,20% — 3w — 1,7x + 12,4 tworzg uktad liniowo zalezny w przestrzeni R[z]3 wielomianéw stopni < 3
zmiennej .

Zbadaj, czy uktad funkcji 1,sin z, cos z,sin® x, cos? x przestrzeni C(RR) jest liniowo zalezny.

Zbadaj, dla ktérych wartoéci parametru a uktad wektoréw (1,1,a), (2,a,a), (—3,0,2) przestrzeni R3
jest liniowo niezalezny.

Zbadaj, dla ktérych a uktad macierzy ( g 1 ) , ( (2) ? > , ( _15 _al ) , < clz :1 ) przestrzeni

M (2 x 2) jest liniowo niezalezny.

Dane sa wektory v, w przestrzeni liniowej V. Wykaz, ze tworza one uktad liniowo zalezny wtedy i
tylko wtedy, gdy sg proporcjonalne, tzn. jeden powstaje z drugiego przez mnozenie przez skalar.

Dane sa wektory vy, ..., v, € R". Wykaz, ze tworzg one uktad liniowo niezalezny wtedy i tylko wtedy,
gdy wyznacznik macierzy o wierszach vy, ..., v, jest rézny od zera. Czy jest istotne, ze liczba wektoréw
jest rowna liczbie ich wspotrzednych?

Wykaz, ze kolumny macierzy kwadratowej tworza uktad liniowo niezalezny wtedy i tylko wtedy, gdy
wiersze tej macierzy kwadratowej tworzg uktad liniowo niezalezny.

Zmadz baze przestrzeni macierzy 2 x 2 symetrycznych i okresl jej wymiar.
Zmajdz baze i okresl wymiar przestrzeni wielomiandéw nieparzystych stopni < 6.

2w —3x +4y — 52 =0,

Zmajdz baze przestrzeni rozwigzan uktadu réwnan ¢ 3w — 5z +y — 22 =0, oraz znajdz kolumne
3w—4r + 11y — 132 =0

wspolrzednych rozwigzania (2,1,1,1) w tej bazie.

3r + 2y —Hz =0,
5 + 3y — 2z =0,
—x — 11z =0,
r+y—8z=0.

Zmajdz wymiar przestrzeni rozwigzan uktadu rownan

Znajdz baze W = lin (1,1,2,0,—1),(0,1,0,2,0), (1,0,1,1,—2), (0,0, 3, —1,—3), (0,2,1,1,1)).
Niech V = lin ((1,0,0,2, —1,2),(0,—1,2,1,0,—1), (2,1, 2,3, -2,5), (2, —1,2,5,—2,3)). Oblicz dim V..



