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Rozwiązanie każdego zadania należy napisać na oddzielnej kartce. Każdą kartkę prosimy podpisać
podając imię i nazwisko, numer indeksu oraz numer grupy lub nazwisko prowadzącego ćwiczenia.
We wszystkich rozwiązaniach należy podać uzasadnienie.
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będzie podprzestrzenią płaszczyzny euklidesowej.

1. Wykaż, że przestrzeń 𝑋 jest spójna.

2. Wykaż, że przestrzeń 𝑋 nie jest łukowo spójna.

Zadanie 2 (10 p.). Niech 𝑋 = {(𝑥, 𝑦) ∈ ℝ2 ∣ 𝑥 ∈ ℚ ∩ (0,∞), 𝑦 ∈ (0, 𝑥)}.

1. Sprawdź, czy 𝑋 jest przestrzenią zupełną w metryce rzeki. Jeśli tak nie jest, to sprawdź, czy
jest metryzowalna w sposób zupełny.

2. Sprawdź, czy 𝑋 jest przestrzenią zupełną wmetryce euklidesowej. Jeśli tak nie jest, to sprawdź,
czy jest metryzowalna w sposób zupełny.

Zadanie 3 (10 p.). Niech 𝑆1 = {(𝑥, 𝑦) ∣ 𝑥2 + 𝑦2 = 1} oznacza okrąg jednostkowy w płaszczyźnie
euklidesowej.

1. Dla 𝐴 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝑆1 ∣ 𝑥 > 0}, sprawdź, czy 𝑆1/𝐴 jest przestrzenią Hausdorffa.

2. Dla 𝐵 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝑆1 ∣ 𝑥𝑦 ≥ 0}, wykaż, że 𝑆1/𝐵 nie jest przestrzenią ściągalną.

Zadanie 4 (10 p.). Rozstrzygnij, czy płaszczyzna z metryką kolejową ma podzbiór spójny, który nie
jest łukowo spójny.


