Topologia, Seria 5:
Zadanie 1. Rozwazmy zbior

X= U (0,1)x{q},

q€QN(0,00)
z metryka rzeki d,.
a) Czy przestrzen (X,d,) jest zupetna?
b) Czy przestrzen (X,d,) jest metryzowalna w sposéb zupeny?

Zadanie 2. Rozwazmy zbior

v=Uonx{:}

neN n
z metryka rzeki d,.
a) Czy przestrzen (Y, d,) jest zupetna?
b) Czy przestrzen (Y,d,) jest metryzowalna w sposob zupetny?

Zadanie 3. Rozwazmy przestrzen zwarta X i ciag { f, }nen funkcji ciagtych f,, : X — [0, 00).
Zatozmy, ze ciag jest nierosnacy czyli:

Vaex fi(z) > fo(z) > ... > 0.
Ponadto zatézmy, ze jest punktowo zbiezny do zera czyli

Ves0 Voex In,en Visn, fru(r) <e.

Udowodni¢, ze cigg zbiega jednostajnie do zera czyli
Veso Inen Voex Visn fir(®) < €.

Wskazéwka: Ustali¢ € > 0 i skonstruowac pokrycie przestrzeni X.
Zadanie 4. Rozwazmy sfere 3-wymiarowa
S? = {v € RYd.y(v,0) = 1}

Niech A : S? — S? bedzie dane przez A(v) = —v. Niech T : S% — S3 bedzie przeksztal-
ceniem bez punktéw statych, czyli

Voegs T'(x) # .

Uzasadnij, ze przeksztatcenia T 1 A sa homotopijne.



