
Topologia, Seria 4:

Zadanie 1.
Dla q ∈ Q ∩ (0, 1) niech

Iq = {(q, t) ∈ R2|t ∈ [0, q]} .

Rozważmy podzbiór płaszczyzny

X =
( ⋃
q∈Q∩(0,1)

Iq

)
∪
(
[0, 1]× {0}

)
∪
(
[0, 1]× {1}

)
.

a) Udowodnić, że X jest spójny.

b) Udowodnić, że X nie jest łukowo spójny.

Zadanie 2.
Niech (X, d) będzie spójną przestrzenią metryczną. Załóżmy, że X ma conajmniej 2
punkty. Udowodnić, że zbiór X jest nieprzeliczalny.

Zadanie 3.
Niech X zbiorem nieskończonym. Rozważmy topologię koskończną na X. Pokaż, że X z
tą topologią jest quasi-zwarty.

Zadanie 4.
Rozważmy zbiór liczb naturalnych N z topologią:

T := {∅, {0}, {0, 1}, {0, 1, 2}, . . . } ∪ {N}

Czy przestrzeń (N, T ) jest quasi-zwarta?
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