Topologia, Seria 3:
Zadanie 1. Topologia lewych przedzialéw na liczbach rzeczywistych jest zadana przez
7, ={2} U{R} U{(—o0,z)|z € R}.
Rozwazmy podzbiory plaszczyzny R?:
Ay = {(z,—x)|z € R}, , Ay = {(z,x)|z € R},
z topologiami podprzestrzeni topologii produktowej (R?, 7; x T;).
a) Uzasadnij, ze przestrzen A; jest homeomorficzna z prosta euklidesowa (R, 7 (d.y)).
b) StwierdZ czy przestrzenie A; i Ay sa homeomorficzne?

Zadanie 2. Rozwazmy topologie euklidesows na R2. Niech
A={(z,y) ER?|z # 0,y = 0}.
Uzasadnij, ze przestrzen R?/A z topologia ilorazowa jest Ty, ale nie jest T;.

Zadanie 3. Rostrzygnij, czy diagonala A = {(z,x) : © € R} jest domknieta w topologii
produktu R xR, gdzie na pierwszej kopii R rozwazamy topologie euklidesowa, a na drugiej
topologie strzaltki.

Zadanie 4. Niech (X,7) bedzie przestrzenia topologiczna, a = relacja rownowaznosci
na X.

a) Zalézmy, ze T jest topologia dyskretna. Czy przestrzen X/ = musi by¢ dyskretna?

b) Zalézmy, ze T jest topologia koskonczong (Zariskiego). Uzasadnié, ze topologia
koskoniczona na X/ = jest bogatsza niz topologia ilorazowa.



