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Rozwiazania zadan nalezy przekaza¢ Magdzie lub Marysi z klasy 3b najpdzniej 10 stycznia. Nie musicie
rozwiazac wszystkich zadan — warto zrobi¢ chociaz kilka, zeby po¢wiczy¢ to, co bylo weze$niej na kotkach.

ZADANIE 1 (UKEADY ROWNAN)
x+y+z=-12

Rozwigz uklad réwnan: {xz Y2422 =xy+xz+yz

ZADANIE 2 (ROWNANIE FUNKCYJNE)
Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R - R takie, ze:
fx+y)=f2x)+f(3y)

ZADANIE 3 (MALE TWIERDZENIE FERMATA)
Niech n > 1 bedzie liczba naturalna, za$ x;, x, ..., X, liczbami catkowitymi, ktorych suma dzieli sie przez
10. Udowodnié¢, ze liczba x;° + x,° + -+ + x,,° jest rowniez podzielna przez 10.

ZADANIE 4 (ZASADA SZUFLADKOWA DIRICHLETA)
W kole o promieniu 1 wybrano siedem punktéw. Wykaz, ze istnieje wérod nich co najmniej jedna para
punktow, ktorych odlegloéé jest nie wieksza od 1.

ZADANIE 5 (KONGRUENCJE)
Czy 10%° + 53 dzieli sie przez 7? Odpowiedz uzasadnij.

ZADANIE 6 (CHINSKIE TWIERDZENIE O RESZTACH)

Ania ma duzo zadan z matematyki do rozwigzania. Postanowila podzielié¢ je po réwno na pewna ilo$¢ dni. Jesli
podzieli je na 3 dni, to czwartego dnia pozostana dwa zadania do rozwigzania. Jesli na 5 dni, to szoéstego dnia
bedzie musiala rozwigzaé 3 zadania, a jeéli na 77, to na 6smy dzien zostang 2 zadania. Ile zadan musi rozwigzaé
Ania?

ZADANIE 7

Otwarte z gory pudelko ma ksztalt prostopadloScianu, ktérego dolna podstawa ABCD jest kwadratem o boku
dlugosci 6, za$ wysoko$é¢ pudelka jest rowna 1. W wierzchotku A (ale na zewnatrz pudelka) znajduje sie mrowka.
W wierzcholku C (wewnatrz pudeltka) znajduje sie krysztalek cukru. Wyznacz dlugosé najkrotszej drogi, jaka
musi pokona¢ mréwka do krysztatka cukru?



