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Oczywistym odnosnikiem do zadan ze stereometrii jest V. V. Prasolow “Problems in plane and solid
geometry” volume 2. Zadania spotykane na OMie sa jednak zwykle duzo prostsze od tego, co mozna tam
spotka¢. Ogolna metoda rozwiazywania tych zadan jest wyobrazanie sobie sytuacji przestrzennej i/lub
sprowadzanie zadan do zadania z geometrii ptaszczyzny przez zrzutowanie czy przeciecie z plaszczyzna.

ZADANIE 1
Srodki krawedzi czworoscianu sa wierzchotkami wieloscianu. Udowodnij, ze trzy dlugie przekatne tego
wielo$cianu przecinaja sie w jednym punkcie.

ZADANIE 2 (PrAsoLOvV, 2.1)
Przekatna AC) szeScianu ABCDA;B1C1D; przecina plaszczyzne A1 BD w punkcie M. Uzasadnij, ze
AM = 1. AC,.
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Twierdzenie 1 (Twierdzenie o trzech prostopadlych, szczegolny przypadek). Prosta l, nie prostopadia
do ptaszczyzny m, przecina m w P. Uzasadnij, ze jesli I’ jest rzutem tej prostej na ™ a k jest prostq lezgcg
w ptaszczyinie m i zawierajgeqg P to
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ZADANIE 3 (PrasoLov, 2.9)
Dowiedz prawdziwosci twierdzenia.

Definicja 2. Prosta l jest styczna do sfery s, jezeli przecina ona sfere w doktadnie jednym punkcie P.
W tej sytuacji promien sfery poprowadzony do punktu P i prosta l sqg prostopadte.

ZADANIE 4
Prosta [ jest styczna do sfery s w P. Uzasadnij, ze jest ona styczna do kazdego z okregdéw zawartych w s
i przechodzacych przez P.

ZADANIE 5

Krawedz AD czworo$cianu ABCD jest prostopadia do ptaszczyzny ABC. Uzasadnij, ze rzut wysokosci
opuszczonej z D w trojkacie ABCD na plaszczyzne ABC' jest wysoko$cig opuszczong z A w trojkacie
ANABC.

Ponizsze zadania pochodza z artykulu Michala Kiezy
http://mimuw.edu.pl/delta/artykuly/delta2010-03/2010-03-kacik_przestrzenny.pdf

Twierdzenie 3 (Najmocniejsze twierdzenie stereometrii). Wszystkie odcinki bedgce stycznymi do sfery
wychodzgcymi z punktu P majg réwne dlugosci.

ZADANIE 6
Dowiedz prawdziwosci twierdzenia.

ZADANIE 7
Sfera s jest styczna do ptaszczyzny ABS w S i do ptaszczyzny ABT w T'. Uzasadnij, ze AABS = ANABT.

ZADANIE 8
Sfera wpisana w czworo$cian ABCD jest styczna do $cian ABC' i BC'D odpowiednio w punktach P i Q.
Dowiesé, ze

1. «BPC = <BQC,

2. (troszke obliczenn) <APB = <CQD.
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