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Teoria

1. Matle twierdzenie Fermata:

Twierdzenie 0.1 (Male twierdzenie Fermata) Dla kazdej liczby pierwszej p i liczby catkowitej
a zachodzi
pla? —a

2. Definicja 0.2 Niech a,n bedq liczbami naturalnymi wzglednie pierwszymi. Rzedem liczby a modulo
n nezywamy najmniejsze k € Zy , takie, Ze

a*=1 modn
Rzqd ten oznaczamy przez ord(a,n) lub, gdy n jest znane, ord(a).
3. Twierdzenie 0.3 (Lemat o rzedzie) Jezeli a,k’',n sq takie, ze
¥ =1 modn
to ord(a,n)|k’.
4. Wniosek 0.4 Jezeli p jest liczbg pierwszg, za$ a jest liczbg catkowitg niepodzielng przez p, to
ord(a,p)|lp—1
Zadania
1. Udowodnié, ze dla liczby pierwszej p istnieje takie n naturalne, ze

pl2" —n

Zrodlo: Staszic
2. Udowodnié, ze dla liczby pierwsze] p istnieje nieskoniczenie wiele liczb naturalnych n takich, ze

pl2" —n

Zrédlo: Staszic

3. Rozstrzygnaé, dla jakich k € N istnieje liczba naturalna n, bedaca kwadratem liczby naturalnej i
zaczynajaca sie w zapisie dziesietnym k jedynkami.
Zrodlo: Mathlinks

4. * Udowodni¢, ze rownanie
o+t + 22 = (2 —y)(y - 2)(z — x)
ma nieskoniczenie wiele rozwigzan w liczbach naturalnych z, y, 2.
Zrodlo: Mathlinks

5. * Znajdz wszystkie liczby naturalne n takie, ze

n?|3" +1

Zrédlo: Staszic



Zadania ,Jekcyjne”

1. Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi

2n+1 |32" _ 1

2. Rozstrzygnaé, czy ponizsze twierdzenie jest prawdziwe:
Jezeli p > 2 jest liczbg pierwsza, zas a jest taka liczba calkowita dodatnia, ze pla + 1, to

p”+1|apn +1

dla wszystkich liczb n € Z.



