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emph{V.~V.~Prasolow ""Problems in plane and solid geometry" volume 2}. Zadania spotykane
na OMie sg jednak zwykle duzo prostsze od tego, co mozna tam spotkac. Ogdling metodg
rozwigzywania tych zadan jest wyobrazanie sobie sytuacji przestrzennej i/lub sprowadzanie
zadan do zadania z~geometrii ptaszczyzny przez zrzutowanie czy przeciecie z~ptaszczyznag.
begin{problem}  Srodki krawedzi czworoécianu sa wierzchotkami wieloscianu. Udowodnij, ze
trzy dtugie przekatne tego wieloscianu przecinajg sie w~jednym punkcie. end{problem}
begin{problem}[(Prasolov, 2.1)]  Przekatna $AC_1$ szescianu $ABCDA_1B_1C_1D_1$
przecina ptaszczyzne $A_1BD$  w~punkcie $M$. Uzasadnij, ze $AM = frac{1}{3}cdot AC_1$.
end{problem} begin{thm}[Twierdzenie o~trzech prostopadtych, szczegblny przypadek]
Prosta $I$, nie prostopadta do ptaszczyzny $pi$, przecina $pi$ w~$P$. Uzasadnij, ze jesli
$I'S jest rzutem tej prostej na $pi$ a~$k$ jest prostg lezacg  w~ptaszczyznie $pi$
i~zawierajacg $P$to [ Iperpkiffl'perpk. ] % Uwaga: dla uproszczenia mozesz
zatozy¢, ze $k$ i~$I$ przechodzg % przez $P in pi$, ogdiny dowdd jest o~tyle bardziej
ktopotliwy, ze trzeba % zrozumieC co znaczy, ze proste nieprzecinajgce sie sg prostopadte.
end{thm} begin{problem}[(Prasolov, 2.9)] Dowiedz prawdziwo$ci twierdzenia.
end{problem} begin{defn}  Prosta $I$ jest styczna do sfery $s$, jezeli przecina ona sfere
w~dokfadnie jednym punkcie $P$.  W~tej sytuacji promien sfery poprowadzony  do punktu
$P$ i~prosta $I$  sg prostopadte. end{defn} begin{problem} Prosta $I$ jest styczna
do sfery $s$ w~$P$. Uzasadnij, ze jest ona styczna  do kazdego z~okregdéw zawartych
w~$s$ i~przechodzacych przez $P$. end{problem} begin{problem} Krawedz $AD$
czworoscianu $ABCDS jest prostopadta do ptaszczyzny $ABC$.  Uzasadnij, ze rzut
wysokosci opuszczonej z~$D$ w~tréjkacie $ triangle BCD$ na ptaszczyzne $ABCS jest
wysokoscig opuszczong z~$A$ w~trojkacie $  triangle ABC$. % Uzasadnij, ze rzut
ortocentrum $ triangle ABC$ na ptaszczyzne $BCD$ jest % ortocentrum $ triangle BCDS$.
end{problem} vspace{iem} Ponizsze zadania pochodzg z~artykutu Michata Kiezy\
url{http://mimuw.edu.pl/delta/artykuly/delta2010-03/2010-03-kacik_przestrzenny.pdf}
begin{thm}[Najmocniejsze twierdzenie stereometrii]  Wszystkie odcinki bedace stycznymi do
sfery wychodzgcymi z~punktu $P$ majg réwne  dtugosci. end{thm} begin{problem}
Dowiedz prawdziwoéci twierdzenia. end{problem} %begin{proof} % Wybierzmy dowolne
dwa odcinki styczne $PA$ i~$PB$. Przecinajac sfere ptaszczyzng % $APB$ otrzymujemy
okrag (lub punkt) a~odcinki $PA$ i~$PB$ sa stycznymido % tego okregu (lub, w~przypadku
punktu, pokrywajg sie), wiec majg réwne dtugosci. %end{proof} begin{problem}  Sfera $s$
jest styczna do ptaszczyzny $ABS$ w~$S$ i~do ptaszczyzny $ABT$S  w~$T$. Uzasadnij, ze $
triangle ABS equiv triangle ABT$. end{problem} begin{problem}  Sfera wpisana
w~czworoscian $ABCDS$ jest styczna do $cian $ABC$ i~$BCD$  odpowiednio w~punktach
$P$ i~$Q%. Dowiese, ze  begin{enumerate} item $angle BPC = angle BQCS$, item
(troszke obliczen) $angle APB = angle CQD$. end{enumerate} end{problem}
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