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zadania, bardzo zachecam do préb rozwigzania oraz (potem!) przeczytania rozwigzan,
najlepiej przed PTMem :)} begin{problem}[koresp, 2013]  Czy wiecej dzielnikow dodatnich
liczby $20137{2013}$ konczy sie jedynka, czy tré6jkg?  Odpowiedz uzasadnij. end{problem}
begin{problem}[koresp, 2013]  Liczby rzeczywiste $a, b, c, x, y, z$ spetniajg rownania $a’"2 +
br2 + c"2  =x"2 +y"2 +2z"2 =1%. Uzasadnij,ze [ acdot x + bcdot y + ccdot z leq 1.
] end{problem} begin{problem}[koresp, 2013]  Nora krecika sktada sie z~$25$ kopczykow
potaczonych tunelami. Z~kazdego  z~kopczykéw wychodzg tunele prowadzgce do dwunastu
innych kopczykdw  (tunele nie przecinajg sie). Uzasadnij,  ze krecik moze przejsé
pomigedzy dowolnymi dwoma kopczykami nie wychodzgc na  powierzchnie. end{problem}
begin{problem}[kl. I, 2012] = Wspoiczynniki rzeczywiste $a, b, c$ tréjmianu $ax*2 + bx + c$
spetniajg zaleznos¢  $frac{a}{3} + frac{b}{2} + ¢ = 0$. Udowodni¢, ze jesli $aneq 03, to
rownanie $ax"2 + bx + ¢ = 0$ ma dwa rézne pierwiastki rzeczywiste. end{problem}
vspace{3em} begin{problem}[kl. I, 2011] = Wyznaczyé wszystkie liczby catkowite $x, y$
takie, ze $4x + (x+1)"2 = y"2$. end{problem} begin{problem}[kl. |, 2013] Dany jest okrag
$mathbf{o}$ z zaznaczonym srodkiem $S$. Udowodni¢, ze za pomoca cyrkla i linijki mozna koto
ograniczone okregiem $mathbf{o}$ podzieli¢ na siedem czesci o réwnych polach. end{problem}
begin{problem}[kl. I, 2011]  W~szes$ciokacie wypuktym $ABCDEF$ wpisanym w~okrag
zachodzg réwnosci: $AB = BC$, $CD = DES$, $EF = FAS$. Udowodnié, ze przekatne $ADS$,
$BES$, $CF$ tego szesciokata przecinajg sie w~jednym punkcie. end{problem}
begin{problem}[kl. I, 2012]  Udowodnié¢, ze z~nieskonczonego ciggu liczb naturalnych [
1,11, 111, 1111, 11111, dots ]  ktérego $n$-ty wyraz jest rowny
$underbrace{11dots1}_{n}$, mozna wybra¢  nieskonczenie wiele réznych wyrazéw,
z~ktérych kazde dwa sg liczbami wzglednie  pierwszymi. vskip8mm  noindent Uwaga.
emph{Liczby catkowite $a$ i~$b$ nazywamy wzglednie pierwszymi, jezeli jedyng liczbg
naturalng dzielacg $a$ i~$b$ jest $1$.} end{problem} end{document}
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