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ZADANIE 1

Na herbatce na I etapie OMa jest n dziewczat i n chtopcow. Kazda dziewczyna lubi r chtopcow, a kazdy
chtopiec lubi s dziewczat. Wykaz, ze jezeli r + s > n, to istnieje para, ktora lubi si¢ nawzajem, a jezeli
r + s < n to moze by¢ tak, ze kazde uczucie jest nieodwzajemnione.

ZADANIE 2
Dane sa liczby a1, as, ..., a, takie, ze a; € {1,—1} dlai=1,2,...,n oraz

aias +asag + ...+ an_10, + anay = 0.
Udowodnij, ze n jest podzielne przez 4.
ZADANIE 3

Liczby dodatnie a, b, ¢ spetniaja abc = 1. Udowodnij, ze

a b ¢

—+-+-2a+b+ec

b ¢ a

Wskazowka: dla liczb o iloczynie rownym 1 mamy jedno mite podstawienie.

ZADANIE 4 DLA DAMIANA
W trojkat ABC wpisano okrag, tak, ze jest on styczny do boku AB w punkcie D. Wykaz, ze okregi
wpisane w trojkaty ADC i BDC maja punkt wspolny.

ZADANIE 5
Wykazaé, ze jezeli a > 3 jest liczbg catkowita nieparzysta, to dla dowolnej liczby naturalnej n, liczba

" -1
ma co przynajmniej n + 1 réznych dzielnikoéw pierwszych.

ZADANIE 6
Wykaz, ze kazde dwie sposrod liczb

92" 11,92 41,22 +1,...,22" +1,...
sa wzglednie pierwsze.

ZADANIE 7 DODATKOWE
Wielomian a,z" + a,—12" ' + ... 4 ap ma wspolczynniki lezace w przedziale [—1,1]. Udowodnij, ze nie
ma on pierwiastkow zawartych w przedziale (—oo, —2] U [2, 00).



