Okazjal

Rozwiaz, ile zdolasz za jedyne 60min.
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ZADANIE 1

1. Wyznacz wszystkie takie funkcje f : R — R, ze
fW)f (@) —azy = f(x) + fly) -1

dla wszystkich z,y rzeczywistych.
2. Znajdz wszystkie funkcje f : R — R spelniajace dla kazdych z,y € R réwnanie

fle+y) =f(f(@) +y+1

ZADANIE 2
W pieciokacie wypuklym ABCDE wszystkie katy wewnetrzne maja rowne miary. Wykaz, ze symetralna
odcinka F'A, symetralna odcinka BC' i dwusieczna kata C' DFE przecinaja sie w jednym punkcie.

ZADANIE 3

Rozwiaz w liczbach rzeczywistych z,y, z uktad réwnan
a? = (y+z+y2z+(y+z)yz=0
v —(z+z+2r)y+ (z+2)22=0
22— (x+y+ay)z+ (v +y)ay =0.

Uwaga: propozycja na za tydzien to http://matma.ilo.pl/images/lemacikt6092011.pdf, w ramach
przypomnienia geo.

Okazja!

Zadania doliczone.
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ZADANIE 4
Wyznaczy¢ wszystkie dodatnie liczby calkowite n, dla ktérych

n"+1 oraz (2n)*" +1
sg liczbami pierwszymi.
ZADANIE 5

Czworokat wypukly ABCD, w ktérym AB # CD, jest wpisany w okrag. Czworokaty AKDL i CM BL
sg rombami o bokach dtugosci a. Dowiesé, ze punkty K, L, M, N leza na jednym okregu.

ZADANIE 6
Wielomian P(z) ma wspolezynniki catkowite. Udowodnié, ze jezeli wielomiany P(z), P(P(P(z))) maja
wspoélny pierwiastek rzeczywisty, to maja takze wspolny pierwiastek catkowity.



