Kongruencje — 14.05.09

Zad.1 Wyznaczy¢ x, y:

275 = x (mod 17)
319 =y (mod 13)

Zad.2 Dowie$¢, ze 24 | p? — 1, gdzie p jest liczba pierwsza taka, ze p > 3.

Zad.3 Wykazaé, ze dla kazdej liczby catkowitej n liczba n? + 5n + 1 nie jest podzielna przez 49.
Zad.4 Udowodni¢ ceche podzielnosci przez 9i 11.

Zad.5 Wyznaczy¢ wszystkie liczby pierwsze p takie, ze liczby:

a) 2p+1lid4p+1;
b) 4p?+1i6p?+1

sg rowniez pierwsze.
Zad.6 Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite m, dla ktérych liczba m* + m? — 2 jest podzielna przez 9.
Zad.7 Znalez¢ wszystkie takien € N, ze 5 ¥ nin* + 4" jest liczbg pierwsza.
Zad.8 Wyznaczy¢ wszystkie n € N, takie, ze 1 + 2™ + 3™ + 4™ = 0 (inod 5).
Zad.9 Rozwigzaé w liczbach catkowitych réwnanie
x? —3y? =17.
Zad.10 Udowodnij, ze jesli n jest liczba catkowita nieujemng, to 7 | 2™%2 + 327+,

Zad.11 Udowodnij, ze liczba 3™ 4 2 - 17™nie jest kwadratem liczby naturalnej dla kazdegon € N.



