Nieréwnosci wynikajace ze $rednich

Teoria

1. Nieréwnosci miedzy §rednimi dla dwoch liczb: Jesli a,b > 0, to
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2. Wazne nier6wnosci wynikajace ze $rednich (dla a,b > 0):
(a) a+b>2Vab
(b) a+1>2y/a

)
)

(c) a+1>+a
(d) a+ > 2
)

)

)

Q|-

C

(e) 2+2>2
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3. Nieréwnosci miedzy $rednimi dla wiekszej ilosci liczb: Jezeli liczby aq,as - - - , a, sa dodatnie, to
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Zadania
1. Udowodnié, ze jezeli a,b sa liczbami dodatnimi takimi, ze a + b = 1, to zachodzi nieréwnos¢:
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z b+ )2 > 22
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2. Udowodnié¢, ze dla dowolnych nieujemnych liczb a, b zachodzi nieréwnos¢:
(a+b)* > 8ab(a® + b?)

3. Udowodnié¢, ze dla dowolnych nieujemnych liczb a, b, ¢ zachodzi nieré6wnosé:

(a+b)(b+c)(c+a) > 8abc

4. Udowodnié¢, ze dla a,b € R jest
4b% + a® > dab

5. Wykazaé, ze dla dodatnich liczb a, b, takich, ze ab = 4, prawdziwa jest nieréwnos¢:
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(a+1) b+1) > 18
b+1 a+1

6. Udowodni¢, ze jezeli a,b,c sa liczbami dodatnimi spelniajacymi warunek abc(a + b+ ¢) = 1, to
prawdziwa jest nieréwnosé:
(a+b)a+c)>2



7. Udowodnié¢, ze dla dowolnych liczb nieujemnych a, b zachodzi nier6wno$¢:

%(a+b)2+%(a+b)2a\/l;+b\/a

8. Wykaza¢, ze dla nieujemnych a, b, c prawdziwa jest nieréwnosc:

z(a‘gb—\/%)sza(i”g*c—m)

9. Udowodnié¢, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b, ¢ zachodzi nieréwnosé:
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10. Wykazac, ze dla a,b € (0;1) prawdziwa jest nierownosc:
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