Kotko 16.04 - rézne prostsze zadanka

Proste wielomiany

1.

Wykazaé, ze réwnanie
1722 4 952y + 2000y> — 2005 = 0

nie ma rozwiazan w liczbach catkowitych z,y.
Wykazag, ze jezeli dla niezerowych liczb rzeczywistych a, b, ¢, z,y, z zachodzi
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Czy wielomian z* + 1 da sie roztozy¢ na czynniki stopnia pierwszego? A stopnia 27
Wielomian o wspoétczynnikach rzeczywistych
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ma n pierwiastkéw rzeczywistych. Oblicz jego wspotczynniki. zrodto: ktérys prastary OM

* Dane sa takie niezerowe liczby catkowite a,b,c, ze a + b+ ¢ = 0. Wykazaé, ze dla kazdej liczby
catkowitej dodatniej n prawdziwa jest podzielnosé
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zrodto: Zwardon 2007

Rézne
1. Udowodnij, ze liczby 1,2, -- ,n? mozna rozbi¢ na n podzbioréw o réwnych sumach.
2. przypomnienie Jezeli a,b,c - calkowite dodatnie i a® 4+ b = ¢?, to wérdd liczb a, b, ¢ istnieje co

najmniej jedna podzielna przez 3, co najmniej jedna podzielna przez 4 i co najmniej jedna podzielna
przez 5.

* Niech liczby a, b, ¢ beda catkowite dodatnie, wzglednie pierwsze, czyli NW D(a, b, c) = 11 spekniaja
réwnanie Pitagorasa:
a® + b =¢?

Udowodnié¢, ze istnieja takie liczby catkowite dodatnie m,n, ze

a=m?—n% b=2mn, c=m?>+n?luba=2mn, b=m?> —n?, c=m?>+n?



