
Trikowe zadania

1. Liczby caªkowite dodatnie a < b s¡ takie, »e

a|b oraz a− 1|b− 1

Udowodni¢, »e b ≥ a2.

2. Niech w trójk¡cie 4ABC punkt D ∈ AB oznacza punkt styczno±ci okr¦gu wpisanego w 4ABC z
bokiem AB, punkt E ∈ AB oznacza punkt styczno±ci okr¦gu dopisanego do boku AB tego trójk¡ta
z bokiem AB.

Uzasadni¢, »e |AE| = |BD|.

3. Dany jest siedmiok¡t foremny, o kolejnych wierzchoªkach A, B,C, D, E, F,G. Punkt X jest przeci¦-
ciem AC i BD. Uzasadni¢, »e

|AB|+ |AX| = |AD|

4. W ka»de pole niesko«czonej szachownicy wpisano liczb¦ naturaln¡ tak, »e ka»da liczba jest ±redni¡
arytmetyczn¡ liczb s¡siaduj¡cych z ni¡. Udowodnij, »e wszystkie liczby s¡ równe.

5. Niech a, b, c b¦d¡ bokami trójk¡ta. Czy z odcinków o dªugo±ciach
√

a,
√

b,
√

c da si¦ zbudowa¢
trójk¡t?

6. Iloczyn dodatnich liczb rzeczywistych a, b, c wynosi 1. Wyka», »e

ab2 + bc2 + ca2 ≥ ab + bc + ca

7. Danych jest 2010 liczb caªkowitych a1, . . . , a2010. Pokaza¢, »e mo»na wybra¢ pewn¡ ilo±¢ kolejnych
wyrazów tego ci¡gu tak, »e ich suma jest podzielna przez 2010.

8. We wn¦trzu trójk¡ta równobocznego o boku dªugo±ci 101 danych jest 10203 punktów. Uzasadni¢,
»e pewna para punktów le»y w odlegªo±ci co najwy»ej 1 od siebie.
�ródªo: Staszic, mathlinks, Art Of Problem Solving i nie wiem co jeszcze


