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PROSerwy — Teoria Liczb

Potggi modulo

Dirichlet?

Znane triki jakies (?)

W olimpijskiej — tw. Fermata

Zadania:
olimpijska:
calkowite dodatnie wszystkie
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2)
3)
4)
5)
6)
7)

Wykaz, ze jezeli p jest liczba pierwszai p|a” —b”,to p*|a’ —b".

m m
Wykaz, ze jezeli p jest liczba pierwsza i p|a” —b”,to p™ |ap —bP
Wykaz, ze jezeli 7|x° +y° +2°,to 7|xyz.
Wykaz, ze jezeli 8|x* + y*> +z> -2, to ktoras z liczb x,, z jest podzielna przez 4.
Udowodnij, ze jezeli 2" +1 jest liczba pierwsza, to n jest potega dwojki.
Znajdz wszystkie n, dla ktorych nl+3 jest kwadratem liczby naturalnej.
Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb pierwszych postaci 4k +1, dla k
catkowitego.

$rednia:
catkowite wszystkie

1)
2)

3)

4)
5)

Udowodnié, ze 24|x’ —x dla x nieparzystego.
Udowodni¢, ze 120|x° —x dla x nieparzystego.
Dla jakich n jest | ("J _pn=Dn=2),
3 6
Udowodnij, ze jest a” —b" =(a—b)a"" +a"*b' +a"b* +...+a'b" > +b"").
Udowodni¢, ze istnieje nieskonczenie wiele liczb pierwszych.

matma olimpijska:

1)
2)

3)

Udowodni¢, ze jezeli f, =0,f, =1 f ,=f ., ,+f ,in|lm to f |f .
Udowodni¢, ze jezeli f, =0, f, =11 ,=f,
dzielnikiem f,, f,,, jest 1.

Objasnienie ciggu Catalana.

+ f, to najwigkszym wspolnym

+1

wyktad wieczorny.

1)

2)

3)

4)

Wyznaczy¢ wszystkie takie liczby pierwsze p,q,r, ze kazda z liczb
pr+qr,p+qr.q’ + pr.q+ pr,r’ + pq,r+ pq jest pierwsza.

Udowodnié, ze a,b,c,d catkowite dodatnie i ad =b> +bc+c*,to a* +b* +¢* +d’
jest ztozona.

Dany jest trojmian W (x) = ax” + bx +c . Dla kazdej liczby pierwszej p istnieje takie £,
ze p|W(k) 1 p|W(k+1). Udowodnié, ze istnieje takie m, ze W(m)=W(m+1)=0.
Niech a bedzie taka liczba catkowita dodatnia, ze a +1 nie jest potega 2. Wykazac, ze
istnieje nieskonczenie wiele liczb n, takich ze n|a" +1.



5) Pokaza¢, ze istnieje nieskonczony ciag rosnacy liczb catkowitych dodatnich, taki, ze
a b
dla kazdych a,b ztego ciagu liczby (2} 1 [2} sa wzglednie pierwsze. Symbol [Zj

n(n—1)

oznacza .




