Ko6tko 6.1 - teoria liczb

Zadania, nieco latwiejsze na rozruszanie.

1.
2.

Rozstrzygnij, czy n! < ("T'H)”

Oszacuj z gory d(n), w zaleznosci od n i wywnioskuj z tego oszacowania, ze ciag dany wzorem
ag = a, any1 = d(ay,) + b zapetla sie dla dowolnych a,b € Z, .

Udowodnij, ze jesli n > 3, to (n + 1)" < n™*1,

Oszacuj z gory (Z) w zaleznosci od n (i od k, jezeli potrafisz).

Oszacuj z gory iloczyn wszystkich liczb pierwszych z przedziatu (n,2n], w zaleznosci od n.
Udowodnij, ze w rozktadzie na czynniki pierwsze liczby n! liczba pierwsza p wystepuje Zzozl[}%] i
sprébuj stad obliczyé np. kiedy (2) jest parzysty.

Rozstrzygnaé, czy istnieje liczba postaci 99 ---900 - - - 0 podzielna przez 2009

* (Przeklenstwo Lukasza) Liczby calkowite dodatnie a, b, c,d spetniaja réwnosé ad = b2 + be + c2.
Udowodnié, ze a? + b + ¢ + d? nie jest liczba pierwsza.



