Sieknijmy!
KOLKO I LO BIALYSTOK
11 PAZDZIERNIKA 2013

ZADANIE 1 TWIERDZENIE O SIECZNYCH

Dany jest okrag o o srodku O i promieniu R oraz punkt P. Jezeli
prosta [ przechodzi przez P i przecina okrag o w (niekoniecznie roz-
nych) punktach A i B, to iloczyn |PA| - |PB| nie zalezy od wyboru
[, a doktadniej

|PA| - |PB| = ||POJ* — R?|.

ZADANIE 2
Dany jest trojkat ostrokatny ABC. Punkt D jest rzutem A na BC, zas$ punkt F jest rzutem B na AC.
Uzasadnij, ze CE - CA = CD - CB. Punkt H jest punktem przeciecia wysokosci AABC. Ktoére z liczb

DH-HA, AH-AD, AE-CA, FEH-BH,
sg rowne?

ZADANIE 3

Punkt P lezy na przecieciu stycznych wypuszczonych z punktow A i B lezacych na okregu o srodku w O.
Punkt K jest srodkiem odcinka AB. Uzasadnij, ze zachodzi PA? = PK - PO.

ZADANIE 4
Dane sa okregi O1, Og, przecinajace sie w punktach A, B. Punkt P lezy na prostej AB, proste PX, PY
sg styczne do O1, O2 odpowiednio. Uzasadnié¢, ze <PXY = <PY X.

ZADANIE 5 KRYTERIUM WSPOLOKREGOWOSCI
Jezeli punkty S, A, B oraz S,C, D leza odpowiednio na dwu polprostych o poczatku w S to A, B,C, D
leza na jednym okregu wtedy i tylko wtedy, gdy SA-SB = SC - SD.

ZADANIE 6
Punkty E, F leza na bokach AC, AB trojkata ABC odpowiednio. Odcinki BE i CF przecinaja sie w M
i zachodzi MB - ME = MC - MF. Udowodnij, ze zachodzi AE - AC = AF - AB.

ZADANIE 7 %

Dane sa okregi 01, 09 przecinajace sie w dwoch punktach lezacych na prostej m oraz punkt P. Pélproste
k il maja poczatek w P i przecinaja: k okrag oy w A, B, za$ | okrag oo w C, D (punkty A, B,C, D sg
parami rozne). Udowodnié, ze na czworokacie ABC'D da sie opisa¢ okrag wtedy i tylko wtedy, gdy P lezy
na prostej m.

ZADANIE 8

Punkt P lezy wewnatrz nierownoramiennego trojkata ABC. Proste AP, BP, C'P przecinaja okrag opisany
w punktach D, E | F (przy czym D # A E # B,F # (). Styczna do okregu opisanego w punkcie C
przecina AB w punkcie S takim, ze C'S = SP. Uzasadnij, ze SP jest styczna do okregu opisanego na
ANABP oraz ze FD = FE.



