
Ró»no±ci

1. Wyznacz wszystkie takie liczby pierwsze p, q, r, »e

pqr

p+ q + r
= 11.

2. Zbiór M tworz¡ wszystkie liczby siedmiocyfrowe zapisane przy pomocy cyfr 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 tak, »e

»adna cyfra nie powtarza si¦. Rozstrzygn¡¢, czy w zbiorze M istnieje 5 takich liczb, »e suma trzech

z nich jest sum¡ dwóch pozostaªych.

3. Udowodnij, »e dla »adnej liczby naturalnej n > 2 nie istniej¡ wielomiany o wspóªczynnikach caªko-

witych dodatnich P,Q,R, takie, »e

Pn +Qn = Rn.

4. Okr¦gi w promieniach r1 i r2 przecinaj¡ si¦ w punktach A iB oraz s¡ styczne do okr¦gu o o promieniu

r wewn¦trznie w punktach C i D odpowiednio. Uzasadni¢, »e je±li punkty B,C,D s¡ wspóªliniowe

to r = r1 + r2.

5. Udowodnij, »e dla ka»dej liczby naturalnej n zachodzi

n! <

(
n+ 1

2

)n

6. Niech 4ABC b¦dzie trójk¡tem ostrok¡tnym, a H b¦dzie ortocentrum 4ABC. Uzasadnij, w zale»-

no±ci od dªugo±ci boków4ABC, który z okr¦gów opisanych na trójk¡tach4ABH,4BCH,4CAH
ma najwi¦kszy promie«.

7. Dany jest trójk¡t4ABC. Podaj warunek na to, »eby na boku AC istniaª punkt S taki, »e AS ·CS =
BS2. W przypadku, gdy taki punkt istnieje, poda¢ konstrukcj¦.

8. Znajd¹ wszystkie takie liczby naturalne n > 2, »e wszystkie liczby naturalne mniejsze od n i wzgl¦d-

nie pierwsze z n tworz¡ ci¡g arytmetyczny.


