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Przyktad

ZADANIE 1

Na tablicy jest 10 nierozwiazanych zadan. Ruch w “Rozwal zadanie!” polega na rozwiazaniu jednego,
dwoch lub trzech z nich. Wygrywa ten, kto rozwiaze ostatnie zadanie. Jezeli Magda i Marysia wykonuja
ruchy naprzemiennie, przy czym zaczyna Magda, to ktora z nich ma strategiec wygrywajaca?

Zadania druzynowe

ZADANIE 2

Na tablicy napisane sg liczby 1,2,...,65535. Szymon i Przemek wykonuja ruchy naprzemiennie. W jed-
nym ruchu gracz wykresla pewna liczbe oraz wszystkie jej dzielniki. Wygrywa ten gracz, ktory wykresli
wszystkie liczby. Zaczyna Szymon. Powiedz, czy przy optymalnej grze obu graczy Przemek moze wygraé?

ZADANIE 3 PTM 06
Liczby rzeczywiste a i b sa takie, ze rownanie 22 + ax + b ma dwa niezerowe pierwiastki bedace liczbami
catkowitymi. Rozstrzygnaé, czy a® + (b — 1)? moze by¢ liczba pierwsza?

ZADANIE 4 PRAWIE Z PROSERW
Karolina i Ania graja w nastepujaca gre: na tablicy napisana jest liczba 2. W kazdym ruchu gracz $ciera
dotychczas napisana liczbe = i zapisuje nowa liczbe catkowita = + y, gdzie y jest wybrana przez niego
liczba catkowita dodatnia nie wiekszg od x. Zaczyna Karolina. Wygrywa gracz, ktéry uzyska wynik n.
Ktory z graczy moze zawsze zwyciezy¢, jezeli

1. n =10,

2. n = 40957

ZADANIE 5 PTM 04
Niech n > 1 bedzie liczba naturalna. Dla dowolnego niepustego podzbioru X zbioru {1,2,...,n} oznaczmy
przez m(X) sume najmniejszej i najwiekszej liczby nalezacego do zbioru X. Niech S bedzie suma
wszystkich liczb m(X), gdzie X C {1,2,...,n} (tzn. X przebiega wszystkie niepuste podzbiory zbioru
{1,2,...,n}). Wykazaé, ze liczba S jest podzielna przez n + 1.

Uwaga: m({k}) =k + k = 2k.



