Zawody matematyczne ILO

Dzien drugi
Grupa olimpijska.

1) Udowodnij, ze dla a,b,c >0 jest a’>+b*+c?>>ab+bc+ac.

2 2
++/ab <a+bh.

2) Rozstrzygnij, czy dla dowolnych a,b >0 jest
L , 2 b

3) Rozstrzygnij, czy istnieje takie X,ze (ax)*+ a+b x+—<0.
a

1 n 1 n+l
4) Udowodnij, ze (1+—j <(1+ —1) dla N catkowitego i wickszego od 1.
n n+

5) Udowodnij, ze dla @,,8,,...,&,,0,,D,,...,0, rzeczywistych zachodzi

a’+a’+..+a> (b2 +b>+..+b?)> ab +ab,+..+ah °.

6) Udowodnij, ze jezeli a,b,c>0 i a+b+c=2,t0 (a*+b*+c*)(ab+bc+ca)<2.

Dzien drugi
Grupa olimpijska.

7) Udowodnij, ze dla a,b,c >0 jest a®* +b*+c” >ab+bc+ac.

2 2
++ab <a+b.

8) Rozstrzygnij, czy dla dowolnych a,b >0 jest

b
9) Rozstrzygnij, czy istnieje takie X, ze (ax)®+ a+b x+—<0.
a

1 n 1 n+l
10) Udowodnij, ze (14——) <(1+ —1) dla N catkowitego i wickszego od 1.
n n+

11) Udowodnij, ze dla @, 8,,...,a,,0,,b,,...,b, rzeczywistych zachodzi
a’+a’+..+a> (b2 +b>+..+b?)> ab +ab,+..+ah °.

12) Udowodnij, ze jezeli a,b,c>0 i a+b+c=2,t0 (a*+b*+c*)(ab+bc+ca)<2.
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