
Fregaty (Fregatidae)

1. Niech a, b b¦d¡ liczbami rzeczywistymi. Udowodnij, »e

a2 + b2 + 1 ≥ ab + a + b

2. Trójk¡t 4ABC jest wpisany w okr¡g o. Niech I oznacza ±rodek okr¦gu wpisanego w 4ABC, a

D b¦dzie punktem przeci¦cia dwusiecznej k¡ta ∠BAC z o innym ni» A. Udowodni¢, »e D jest

±rodkiem okr¦gu opisanego na 4BCI.

3. Ile jest ró»nych tablic m × n wypeªnionych liczbami ze zbioru {1,−1} w taki sposób, »e iloczyn

liczb w ka»dej kolumnie i w ka»dym wierszu wynosi −1?

4. W trójk¡t ABC wpisano okr¡g, tak, »e jest on styczny do boku AB w punkcie D. Udowodni¢, »e

okr¦gi wpisane w trójk¡ty ADC i BDC maj¡ punkt wspólny.


