Roéownania funkcyjne

1. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R — R spelniajace

flx+y)=f*) + f(y?)

2. Funkcja f, okreslona na zbiorze wszystkich liczb rzeczywistych réznych od 0, przyjmuje wszystkie
wartosci rzeczywiste rézne od 1. Ponadto

flxy) = fx)f(~y) — f(x) + f(y)

dla dowolnych z,y # 0, oraz

dla kazdego x ¢ {0,1}. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje f.

3. Wyznaczy¢ wszystkie takie funkcje f, okreslone na zbiorze wszystkich liczb rzeczywistych i przyj-
mujace wartosci rzeczywiste, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych = i y zachodzi réwnosé

[ (@) —y) = f(@) + f(fly) = f(=2)) + =

4. Wyznaczyé¢ wszystkie funkcje f: R — R takie, 7e
22 f(x)+ f(l—2) =2z —*
dla wszystkich = € R.

5. Znajdz wszystkie funkcje f : Q — Q spelniajace réwnanie

fl@t+y)=f@)+ fy)
dla wszystkich z,y € Q.

6. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R — R spelniajace réwnanie

fla—fy)=1-z—y

7. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R — R réznowartos$ciowe oraz spelniajace réwnanie

f(f(@)+y) = flz+y)+1

8. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R — R spelniajace réwnanie

flx+y) = flx—y) =dzy



9. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f: R — R spelniajace réownanie

(=) fx+y)+ (@ +y)fle—y) =day(@® -y

10. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R\{0,1} — R spelniajace dla € R\{0, 1} zaleznosc¢

f)+ f (111,) e



