PROSERWY - dzien trzeci

1. Niech ABCD bedzie prostokatem, a punkt P bedzie dowolny (lezacy w plaszczyinie ABCD).
Udowodni¢, ze
AP? + CP? = BP? + DP?

2. Funkcja f : R — R przyjmuje stale wartosci nieujemne. Ponadto zachodzi

flx+y) > f(x)+ f(y)

dla wszystkich x,y € R.
Udowodni¢, ze f(z) =0 dla wszystkich = € R.

3. Szescian S o krawedzi 2 jest zbudowany z o$miu szesciandéw jednostkowych. Klockiem nazwiemy
bryte otrzymang przez usuniecie z szeScianu S jednego sposréd o$miu szescianéw jednostkowych.
Szescian T o krawedzi 2" jest zbudowany z (27)3 sze$cianéw jednostkowych. Udowodnié¢, ze po
usunieciu z sze$cianu T dowolnego sposrod (27)? szescianéw jednostkowych powstaje bryta, ktora
daje sie szczelnie wypelnié klockami.

PROSERWY - dzien trzeci

1. Niech ABCD bedzie prostokatem, a punkt P bedzie dowolny (lezacy w plaszczyznie ABCD).
Udowodni¢, ze
AP? + CP? = BP? + DP?

2. Funkcja f: R — R przyjmuje stale wartosci nieujemne. Ponadto zachodzi

flz+y) > flx)+ fly)

dla wszystkich x,y € R.
Udowodni¢, ze f(x) =0 dla wszystkich = € R.

3. Szescian S o krawedzi 2 jest zbudowany z o$miu sze$cianéw jednostkowych. Klockiem nazwiemy
bryle otrzymang przez usuniecie z szeScianu S jednego sposrod o$miu szeScianéw jednostkowych.
Szedcian T o krawedzi 2" jest zbudowany z (2")? szescianéw jednostkowych. Udowodnié¢, ze po
usunieciu z sze§cianu 7' dowolnego sposrod (27)? szescianéw jednostkowych powstaje bryta, ktéra
daje sie szczelnie wypelnié¢ klockami.



