
Zadanka do OMa 2., troch¦ wi¦cej ni» ostatnio

1. Dany jest trójk¡t ostrok¡tny ABC. Niech O b¦dzie ±rodkiem okr¦gu opisanego na ABC, M b¦dzie
±rodkiem ci¦»ko±ci ABC, za± H b¦dzie ortocentrum (punktem przeci¦cia wysoko±ci) ABC. Niech
ponadto D,E, F b¦d¡ ±rodkami boków BC, CA, AB odpowiednio.

(a) Udowodnij, »e O pokrywa si¦ z ortocentrum trójk¡ta DEF .

(b) Wyka», »e M pokrywa si¦ ze ±rodkiem ci¦»ko±ci DEF .

(c) Udowodnij, »e ±rodek okr¦gu opisanego na DEF pokrywa si¦ ze ±rodkiem odcinka OH. Wska-
zówka: na przeci¦ciu których prostych le»y ten ±rodek?

(d) Powy»sze 3 podpunkty licz¡ si¦ jako 3 zadania.

2. Wykaza¢, »e je»eli ABCD jest prostok¡tem i P le»y na okr¦gu opisanym na ABCD, to PA2+PC2 =
PB2 + PD2.

3. Znale¹¢ wszystkie takie n ∈ Z+, »e 5 6 |n i n4 + 4n jest liczb¡ pierwsz¡.

4. Jest tylko 5 zada«, wi¦c obni»am próg na chaªw¦: trzeba rozwi¡za¢ 3/5, »eby j¡ dosta¢. Powodzenia.
Mam nadziej¦, »e »adnego bª¦du nie ma, jak co± zauwa»ycie, to od razu krzyczcie.
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