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Zadania swigteczne z www.omg.edu.pl i nie tylko, latwe i nie tylko

ZADANIE 1
Oznaczmy przez [z] najwieksza liczbe calkowita nie wieksza niz x. Uzasadnij, ze tylko dla skoriczenie
wielu liczb naturalnych n liczba [n?/3] jest pierwsza.

ZADANIE 2
Udowodnij, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé
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A gdybys chcial(a) potrenowaé trik z dwunastego zadania, to poniisze (wziete z www.omg.edu.pl)
opiera sie na podobnym pomysle, tylko trzeba doktadnie szacowaé (z pomocq kalkulatora?)

ZADANIE 3
Udowodnij, ze istnieje 10'%° kolejnych liczb calkowitych dodatnich nie wiekszych od 10292, z ktérych
zadna nie jest postaci a® 4+ b* + ¢ + d°, gdzie a, b, ¢, d sa liczbami calkowitymi dodatnimi.

Teoria z 11 i dalszych okolic rozpisana na zadania

ZADANIE 4
Dany jest kat AC'B. Udowodnij, ze zbioér punktéw rownoodlegtych od jego ramion sktada sie z dwusiecznej
kata AC'B i dwusiecznej kata przylegtego do AC'B.

ZADANIE 5 OKRAG APOLONIUSZA
Wezmy na plaszczyznie rozne punkty A, B oraz liczbe dodatnig k # 1. Udowodnij, Ze zbior O punktow
X takich, ze X # A, B oraz

AX]|

Bx|] "

jest okregiem o $rodku lezacym na prostej AB.
Rozpisanie zadania na podpunkty (mozna inaczej np. przez przeliczenie na wspdtrzednych):

1. Dla X € O nie lezacego na prostej AB oznaczmy przez D, E punkty przeciecia dwusiecznych katow
wewnetrznego i zewnetrznego AX B z prosta AB. Dowiedz, ze D, E € O i polozenie punktow D, E
nie zalezy od X.

2. Uzasadnij, ze wszystkie punkty z O leza na okregu o $rednicy DFE.
3. Wez dowolny punkt na okregu o érednicy DF i wykaz, ze nalezy on do O.






