
Stare OMy

1. Zadanie
Na okr¦gu obrano n > 2 punktów i ka»dy z nich poª¡czono odcinkiem z ka»dym innym. Czy mo»na
wykre±li¢ wszystkie te docinki jednym ci¡giem tak, »eby koniec ostatniego odcinka byª pocz¡tkiem
pierwszego wykre±lonego? �ródªo: III OM

2. Zadanie
Dowie±¢, »e kwadrat mo»na podzieli¢ na dowoln¡ wi¦ksz¡ od 5 liczb¦ kwadratów, ale nie mo»na go
podzieli¢ na 5 kwadratów. �ródªo: XVI OM

3. Zadanie
W przestrzeni le»y 2n punktów. Udowodni¢, »e istnieje taka pªaszczyzna, nie przechodz¡ca przez
»aden z tych punktów, »e w ka»dej z póªprzestrzeni, na które dzieli ona przestrze«, le»y n punktów.
�ródªo: XVIII OM

4. Zadanie
Udowodni¢, »e przy ka»dym podziale pªaszczyzny na trzy zbiory w co najmniej jednym z nich
istniej¡ dwa punkty odlegªe o 1. �ródªo: XXI OM

5. Zadanie
Znale¹¢ najwi¦ksz¡ liczb¦ naturaln¡ k o nast¦puj¡cej wªasno±ci: istnieje k takich ró»nych podzbiorów
zbioru n-elementowego, »e ka»de dwa maj¡ cz¦±¢ wspóln¡. �ródªo: XXI OM

6. Zadanie
W wielo±cian wypukªy mo»na wpisa¢ sfer¦. �ciany tego wielo±cianu mo»na pokolorowa¢ dwoma
kolorami tak, »e ±ciany jednego koloru nie maj¡ wspólnych kraw¦dzi. Uzasadni¢, »e suma pól ±cian
jednego koloru jest równa sumie pól ±cian drugiego koloru. �ródªo: XXVI OM

7. Zadanie
Antek i Czeczko graj¡ w nast¦puj¡c¡ gr¦: na tablicy napisana jest liczba caªkowita dodatnia n.
Gracz, na którego przypada kolejka wybiera dzielnik d (d 6= n) liczby n i zmienia liczb¦ na tablicy
na n− d. Gracz, który dostaje na tablicy n = 1 przegrywa.

Antek zaczyna, potem gracze wykonuj¡ ruchy naprzemiennie. Zakªadaj¡c, »e Czeczko ogarnia, dla
jakich n Antek wygra z nim? �ródªo: XXVII CzeczkOM

8. Zadanie
W turnieju Doty uczestniczy 2n (n > 1) zawodników. Turniej skªada si¦ z pojedynków jeden-
na-jeden, ka»da para zawodników rozgrywa co najwy»ej jeden. Dowie±¢, »e je±li »adna trójka nie
rozegraªa pomi¦dzy sob¡ wszystkich trzech partii to liczba rozegranych partii nie przekracza n2.
�ródªo: XXXVII OM

9. Zadanie
Na szachownicy o wymiarach 1000×1000 pokolorowanej standardowo wybrano 1000-polowy zbiór A.
Udowodni¢, »e je±li pomi¦dzy ka»dymi dwoma punktami z A istnieje droga zªo»ona z s¡siaduj¡cych
bokami pól A, to A zawiera co najmniej 250 pól biaªych. �ródªo: XXXVIII OM

10. Zadanie
Rozwa»amy gr¦ w �samotnika�: na niesko«czonej szachownicy stoj¡ piony, tworz¡c prostok¡t o liczbie
pól podzielnej przez 3.

Je»eli na dwóch polach maj¡cych wspólny bok stoj¡ piony, a kolejne (w linii pionowej lub poziomej)
pole jest puste, to mo»emy te piony usun¡¢ i postawi¢ pion na trzecim z pól.

Udowodnij, »e nie da si¦ w ten sposób uzyska¢ sytuacji, gdy na szachownicy jest tylko jeden pion.
�ródªo: XXXIV OM


