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Zadania z �naªu V OMG

Dowolnie du»o a niesko«czenie wiele.

Chuck Norris umie policzy¢ niesko«czenie wiele razy od jeden do niesko«czono±ci.
Studenci UW na teorii mnogo±ci

1. Dla ka»dej liczby naturalnej n mamy dany ci¡g niesko«czony liczb rzeczywistych (an). Rozstrzy-
gn¡¢, czy istnieje ci¡g, którego elementami s¡ wszystkie elementy wszystkich ci¡gów (an).

2. Udowodni¢, »e istnieje bijekcja tj. funkcja ró»nowarto±ciowa i �na� ze zbioru liczb naturalnych w
dowolny podzbiór niesko«czony zbiory liczb naturalnych.

3. Udowodni¢, »e istnieje bijekcja tj. funkcja ró»nowarto±ciowa i �na� ze zbioru liczb naturalnych w
zbiór liczb wymiernych.

4. Ci¡g arytmetyczny liczb naturalnych, którego pierwszy wyraz i ró»nica s¡ wzgl¦dnie pierwsze, na-
zwiemy pierwszym. Udowodnij, »e istniej¡ dowolnie dªugie ci¡gi pierwsze, których »aden wyraz nie
jest liczb¡ pierwsz¡.
Uwaga: Ka»dy ci¡g pierwszy niesko«czony ma niesko«cznenie wiele wyrazów b¦d¡cych liczbami
pierwszymi � to jest (mocno nierobialne) twierdzenie Dirichleta, jedno z nielicznych twierdze« mó-
wi¡cych, »e co± jest pierwsze.

Niesko«czone OMy

1. Ka»dy punkt pªaszczyzny o obu wspóªrz¦dnych caªkowitych pomalowano na biaªo lub na czarno.
Dowie±¢, »e ze zbioru wszystkich pomalowanych punktów mo»na wybra¢ niesko«czony podzbiór,
który ma ±rodek symetrii i którego wszystkie punkty maj¡ ten sam kolor.
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2. * Pªaszczyzn¦ podzielono prostymi poziomymi i pionowymi na kwadraty jednostkowe. W ka»dy
kwadrat nale»y wpisa¢ liczb¦ caªkowit¡ dodatni¡ tak, by ka»da liczba caªkowita dodatnia wyst¡piªa
na pªaszczy¹nie dokªadnie raz. Rozstrzygn¡¢, czy mo»na to uczyni¢ w taki sposób, aby ka»da
napisana liczba byªa dzielnikiem sumy liczb wpisanych w cztery kwadraty s¡siednie.
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