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Rozwa»amy gry dwuosobowe; gracze wykonuj¡ ruchy na przemian, nie ma remisów, gra na pewno
ko«czy si¦ po N ruchach.

Zauwa»my, »e

1. ka»da pozycja jest wygrywaj¡ca (tzn. przy optymalnej grze wygrywa zaczynaj¡cy) lub przegrywaj¡ca

(tzn. przy optymalnej grze drugiego gracza zaczynaj¡cy przegrywa),

2. pozycja pocz¡tkowa jest wygrywaj¡ca lub przegrywaj¡ca, wi¦c który± z graczy ma strategi¦ wygry-
waj¡c¡.

Przykªad: w grze w Go, w Hexa, w �cztery w rz¦dzie� istnieje strategia wygrywaj¡ca dla którego±
z graczy. Szokuj¡ce?

3. czasami da si¦ pokaza¢, »e pozycja wyj±ciowa jest wygrywaj¡ca pokazuj¡c »e nie jest ona przegry-

waj¡ca. Wtedy nie wskazuje si¦ strategii wygrywaj¡cej.

4. NIGDY nie nale»y zakªada¢, »e przeciwnie b¦dzie gra¢ jak¡± rozs¡dn¡ strategi¡. Ka»dy chyba wie
o tym :)

1.1 Strategie nie do wskazania.

Zadanie 1

Na tablicy napisane s¡ liczby 1, 2, . . . , n. Prokariot i eukariot wykonuj¡ ruchy naprzemiennie. W jed-
nym ruchu gracz wykre±la pewn¡ liczb¦ oraz wszystkie jej dzielniki. Wygrywa ten gracz, który wykre±li
wszystkie liczby. Zaczyna prokariot. Powiedz, dla jakich n eukariot mo»e wygra¢?

Zadanie 2

Na okr¡gªym stole Antek i Mateusz kªad¡ kolejno monety jednogroszowe tak, by nie zachodziªy one ma
siebie. Przegrywa gracz, który nie mo»e poªo»y¢ monety. Zaczyna Antek; udowodnij, »e mo»e wygra¢
niezale»nie od ruchów Mateusza.

Zadanie 3

Czekolada ma wymiary n×m kostek i ustalamy jeden z jej wierzchoªków zwanyA. Ruch w grze w czekolad¦
polega na wybraniu punktu B i odªamaniu �prostok¡ta� o przek¡tnej AB, którego boki s¡ równolegªe do
boków czekolady (cz¦±¢ kostek mogªa by¢ wcze±niej odªamana, ale prostok¡t musi mie¢ co najmniej jedn¡
kostk¦ i jego boki musz¡ biec wzdªu» linii podziaªu kostek).

Przegrywa gracz, który musi zabra¢ caª¡ reszt¦ czekolady. Uzasadni¢, »e gracz zaczynaj¡cy ma stra-
tegi¦ wygrywaj¡c¡.

1.2 I do wskazania

Zadanie 4

Seba i Hubi graj¡ w nastepuj¡c¡ gr¦ na podarowanej im przez Jogiego tabliczce czekolady. Ka»dy ruch
polega w grze polega na przeªamaniu jednego z wcze±niej otrzymanych kawaªków czekolady wzdªu» linii
podziaªu kostek. Wygrywa ten, kto pierwszy odªamie pojedy«cz¡ kostk¦. Je»eli czekolada ma wymiary
8× 15 kostek, a zaczyna Hubi, to kto wygra?

Zadanie 5

Darek i Paweª graj¡ w nast¦puj¡c¡ gr¦. Na pocz¡tku na tablicy napisana jest liczba caªkowita dodatnia
n. W jednym ruchu gracz odejmuje od napisanej w danym momencie na tablicy liczby jej dzielnik b¦-
d¡cy jedynk¡, liczb¡ pierwsz¡, lub iloczynem dwóch (niekoniecznie ró»nych) liczb pierwszych i wynikiem
odejmowania zast¦puje wcze±niejsz¡ liczb¦. Pierwszy ruch wykonuje Darek, a nast¦pnie gracze wykonuj¡
ruchy na przemian. Wygrywa gracz, który napisze na tablicy liczb¦ 0. Rozstrzygn¡¢, dla jakich liczb n
Darek mo»e zapewni¢ sobie wygran¡, niezale»nie od ruchów Pawªa.


