
Kupą mości panowie!
epizod II

kółko I LO Białystok
9 marca 2013

Zadanie 1 z poprzedniego kółka
Wykaż, że kwadrat obwodu trójkąta jest większy niż dwunastokrotność jego pola.

* * ** *** ***** ******** *************

Zadanie 2 V PTM, gimn koresp. – uwaga! Ten etap wciąż trwa, nie pokazywać rozwiązań!
Czy więcej dzielników dodatnich liczby 20132013 kończy się jedynką, czy trójką? Odpowiedź uzasadnij.

Zadanie 3
Wykaż, że jeśli p jest liczbą pierwszą, to równanie
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ma dokładnie trzy rozwiązania w liczbach naturalnych dodatnich x, y.

Zadanie 4
Czworokąt ABCD jest wpisany w okrąg ω. Wykazać, że dwusieczne kątów ^ACB i ^ADB przecinają
się w punkcie leżącym na okręgu ω.

Przed eliminacjami i PTMem.
Ogólnie do jednego i drugiego potrzeba mało teorii, teoretycznie osoby z różnych szkół bez teorii muszą

dać radę poradzić sobie. Ale teoria oczywiście pomaga.
Proponowałbym spróbować poczytać 123infty.pdf (na stronie po lewej, z królikiem), a szczególnie po-

czątek i pierwsze trzy zadania z sekcji “Algebra” oraz podsekcje “Kongruencje” w Teorii liczb i “Zasada
szufladkowa Dirichleta” w kombinatoryce. Są one przyjazne użytkownikowi (tylko kongruencje wprowa-
dzają coś istotnie nowego), a w razie czego służę pomocą mailową.

Yogi


