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Twierdzenie 1. Jezeli trajkgt ABC jest prostokgtny, to Srodek okregu opisanego na ANABC lezy w po-
towie przeciwprostokgtne;j.

B

Twierdzenie 2. Jezeli czworokgt ABCD jest wypukty i taki, Ze A
suma przeciwlegtych kgtow wynosi 180°, to na ABC'D mozna opi-
saé okrqgg (zachodzi réwniez twierdzenie odwrotne). C

Twierdzenie 3. Jezeli punkty A, D lezqg po tej samej stronie pro-
stej BC' i zachodzi
<BAC = <«BDC A

to na ABCD mozna opisaé okrgg.
Nagjczesciej to twierdzenie stosuje sie, gdy <BAC = <BDC =
90°, wtedy Srodek otrzymanego okregu lezy w potowie odcinka BC'.
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ZADANIE 1

Niech AD i BE beda wysoko$ciami w trojkacie ostrokatnym ABC a M bedzie §rodkiem boku AB.
Udowodnij, ze punkty A, B, D, E leza na jednym okregu (gdzie lezy jego srodek?). Oblicz, ile wynosi kat
<DMB, w zaleznosci od <A, <B, <C.

ZADANIE 2
Dany jest trojkat ostrokatny ABC, przy czym <ACB = 60°. Punkty D i F sa rzutami prostokatnymi
odpowiednio punktéow A i B na proste BC' i AC. Punkt M jest srodkiem boku AB. Wykaz, ze ADEM
jest rownoboczny.

Zadanie pochodzi ze zbiorku dra Pompe

ZADANIE 3
To zadanie ma pokazaé, zZe wysokosci w trojkgcie przecinajg sie w jednym punkcie. Punkt przeciecia
wysokosci nazywamy ortocentrum trojkgta.

Niech trojkat ABC' bedzie ostrokatny, niech AD i BE beda jego wysokosciami i niech proste te
przecinaja sie w H. Niech F' oznacza rzut H na AB.

1. Uzasadnij, ze na czworokatach ABDFE i CEH D mozna opisa¢ okregi.
2. Oblicz, 7e <CHE = <CDFE = <CAB = 180° —<FHF, stad punkty C, H, F' leza na jednej prostej.

3. Dokoricz rozwiazania zadania.

ZADANIE 4
Niech H bedzie ortocentrum trojkata ostrokatnego ABC'. Uzasadnij, ze punkt symetryczny do H wzgle-
dem boku trojkata ABC lezy na okregu opisanym na AABC.

ZADANIE 5

Wskaza¢ przyklad, ze warunek “ABCD jest wypukly” w twierdzeniu 2 jest potrzebny oraz ze warunek
“A, D leza po tej samej stronie prostej BC” w twierdzeniu 3 jest potrzebny (warunek jest potrzebny jezeli
bez tego warunku teza twierdzenia nie jest prawdziwa).



