
Troch¦ zada« z �naªów
albo podobnych

kóªko ILO Biaªystok

10 stycznia 2012

Nie mamy 5 godzin, st¡d s¡ wskazówki do zada«.

Zadanie 1

W trójk¡cie ostrok¡tnym ABC punkt O jest ±rodkiem okr¦gu opisanego, odcinek CD jest wysoko±ci¡,
punkt E le»y na boku AB, a punkt M jest ±rodkiem odcinka CE. Prosta prostopadªa do prostej OM
i przechodz¡ca przez punkt M przecina proste AC,BC odpowiednio w punktach K,L. Dowie±¢, »e
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Wskazówka: popatrz na prost¡ równolegª¡ do AB i przechodz¡c¡ przez M i na jej punkty przeci¦cia
z bokami trójk¡ta, rozwa» to jako szczególny przypadek.

�ródªo: 58 OM, etap 3, zadanie 1.

Zadanie 2

W ka»dy kwadrat niesko«czonej (we wszystkich kierunkach) szachownicy nale»y wpisa¢ liczb¦ caªkowit¡
dodatni¡ tak, aby ka»da wpisana liczba wyst¡piªa raz i byªa ±redni¡ arytmetyczn¡ liczb s¡siaduj¡cych
z ni¡ bokiem. Czy jest to mo»liwe?

�ródªo: prawie 58 OM, etap 3, zadanie 3.

Zadanie 3

Rozwi¡za¢ w liczbach rzeczywistych a, b, c, d, e ukªad równa«

a2 = b3 + c3

b2 = c3 + d3

c2 = d3 + e3

d2 = e3 + a3

e2 = a3 + b3.

Wskazówka: rozwa» liczb¦ najwi¦ksz¡ (ukªad jest cykliczny, mo»na zaªo»y¢, »e to np. b i udowodnij, »e
liczba d jest jej równa.

�ródªo: prawie 57 OM, etap 3, zadanie 1.


