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Definicja 1.1. Cigg Fibonacciego to ciqg zadany réwnaniami
FOZO, F1:1 Fn+2:Fn+1+Fn dlan>2

ta definicja jest réwnowazna

1 1 — ¥y
FnZE'W?—Eﬁ’S):ﬁ,
gdzie o1 = 1+2‘/5 > g = 1*2‘/5 sq pierwiastkami réwnania x> = x + 1.

1.1 Zadania indukcyjne na Fiba (z poprzedniego ko6tka)

ZADANIE 1

Niech n, k beda liczbami naturalnymi. Uzasadnij, ze Fy,41F) + FrFr—1 = Frik.
ZADANIE 2

Niech n bedzie liczba naturalng. Uzasadnij, ze Fy + F5+ F5 + ...+ Fo,—1 = Fy,,.
ZADANIE 3

Niech n bedzie liczba naturalna. Uzasadnij, ze Fop + F1 + ...+ F,, = F4o — 1.
ZADANIE 4

Niech n bedzie liczba naturalna. Udowodnij, ze Y| iF; = nF, 4o — Fyp3 + 2.
ZADANIE 5

Niech n bedzie liczbg naturalng. Udowodnij, ze F, 11 F,_1 — F? = (—=1)".
ZADANIE 6

Uzasadnij, ze jezeli r|n sg liczbami naturalnymi, to F,|F,.

ZADANIE * 7

Uzasadnij, ze jezeli m, n sa liczbami naturalnymi, to NW D(Fy,, ) = Fnwpn,m)-
ZADANIE x 8

Udowodnij tozsamos§é
n

n
Z (k)Fk - F2n-
k=0

Wskazowka: jezeli robisz algebraicznie, to pamietaj, ze ¢? = @; + 1.

1.2 Ciagirekurencyjne i macierze, paragraf dla niezainteresowanych poprzed-
nim.

ZADANIE Z x 9
Ciag a,, zadany jest wzorem a2 = 3a,+1—2a,. Oblicz, jaki jest wzdr ogdlny (tzn. wzor nierekurencyjny,
zalezny tylko od n) tego ciagu, jezeli

1. G,():].,(L1:2,
2. a0:1,a1:1,

3. a0:3,a1:5.

ZADANIE Z * 10
Sprawdz, jak mnozymy macierze, korzystajac ze wskazowek Yogiego na tablicy.

ZADANIE x+ 11

oop. (11 o (Forr Fa
Poltézmy F := (1 O)’ wtedy F"™" = ( FE, F,_,

Sprobuj udowodni¢ wzor F, 1 Fy + F,F,_1 = F,, ;) korzystajac ze wzoru F" - FF = Fntk,
Sprobuj udowodni¢ wzor Fo+ Fy+...+ F,, = F,, 12— 1 korzystajac ze wzoru [ +F+...+F" =
i tego, ze 1/(F —I) =T.

) dla n > 0.

Frtl_g
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Ten margines
jest zbyt
waqski, zeby
zmiescié teorie
z poprzedniego
kotka
dotyczgcg
macierzy.



